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LOI Giéi THIEU

Ngay 28/9/2016, BO Gi4o duc va Bao tao da cong bo'phuong an to chirc
ki thi Trung hoc phd thong qudc gia nam 2017. N6t méi cua ki thi nam 2017
la co 5 bai thi: Toan, Ngi* van, Ngoai ngt, Khoa hoc Tw nhién (t0 hop ba
mon Vat li, Héa hoc, Sinh hoc) va Khoa hoc X& hoi (t6 hgp ba moén Lich s,
Dia li, Gido duc cdng dan), trong dé chi c6 mot bai thi tw luan la Ngd van,
bon beii con loi thi theo phuong thikc trdc nghiém

Diém thuc su cidi méi cta ki thi Trung hoc pho théng qudc gia nam
2017 1a viéc chuyén ddi phuong thic thi tir "ty luan” sang "trac nghiém" dai
véi ba mon Toan, Lich stt, Dia Ii va viéc b6 sung mén Giéo duc céng dan vao
bai thi Khoa hoc X& hoi, vai phuong thic “tric nghiém®.

Dé kip thoi gitp huc sinh c6 tai liéu hoc tap d&p (rng yéu cau déi mai
clia BO Giao duc va Pao tao vé ki thi nay, ngoai bd sach Hwong dan 6n tap ki
thi Trung hoc phd théng qubc gia nam hoc 2016 - 2017 (phat hanh trong
thang 7 nam 2017), Coéng ti c6 phan Dau tw va Phat trién Gido ciuc Ha Noi -
Nha xuét ban Gido duc Viét Nam con xudt ban bd sdch Trac nghiem 12
(phat hanh trong thang 17 nam 2016). B sach gobm 4 cubn twong ing véi 4
mon Toan, Lich s, Bia li, Gido duc cdng dan.

B&n canh viéc chi ra nhitng kién thirc co ban,nhirng kT nang can thiét
d €& tra 10i nhanh cau hoi trdc nghiém, bd sach cung cdp hé thdng cau hoi trac
nghiém theo chuong trinh 16p 12 v6i nhitng goi y, hwdng dan can thiét.

Hi vong bd sach gilp cac em nhanh chéng lam quen va rén luyén tét ki
nang thi trdc nghiém béh mon mai la Toan, Lich st, Dia li, Giao duc cong dan
trong ki thi Trung hoc phé théng quoc gia nam 2017.

Moi y kién ddéng gop xin gri vé : Cong ti c6 phanDau tw va Phat trién
Giao duc Ha N6i, Toa.nha van phong HEID, Ng6 12, Lang Ha, Bei Dinh,
Ha Noi.

Trén trong cdm on !

Hii Noi, thAdng 77 nam 2016



LOINOIDAU

Cubn sach Trac nghiém Toan 12 dwoc bién soan nham cung cap ¢ c em
hoc sinh, cac thay,.c6 giao mot tai liéu tham khao hitu ich, st dung trong qua trinh
giang day, hoc tdp mdn Toan l6p 12 THPT theo tinh than db6i moi phwong thuc
kiém tra, danh gia trong ki thi Trung hoc ph6 thong (THPT) qudc gia cua Bo Giao
duc va bao tao (GD&DT).

N6i dung sach gébm hai phan:
- Phan mot : Giai tich ;
- Phan hai : Hinh hoc.

MOi phan gdém cac Chuong, duoc trinh bay theo tht tw nhu trong sach gio
khoa (SGK) Giai tich 12 va SGK Hinh hoc 12 hién hanh.

Noi dung ctia mbi Chwong gém :

- Toém tat kién thtc Ii thuyét ma hoc sinh can hiéu, nhé theo yéu cau cla
Chuan kién thirc mén Toan I6p 12 THPT hién hanh ;

- Tém tat cac ki ndng ma hoc sinh can luyén tap dé thanh thuc theo yéu cau
cla Chuén ki nang mén Toan I6p 12 THPT hién hanh ;

. - Céac vi du minh hoa cho viéc van dung cac kién thrc va ki nang néu trén dé
xt Ii, trd 10i cac cau hoi trdc nghiém c6 ndi dung thudc pham vi ndi dung cla
chuwong ;

- Cac cau hoi trac nghiém c6 ndi dung thudc pham vi ndi dung cia chwong
vOi cdc cdp dd nhan thic tir "nhan biét" téi "van dung cao" (vé cidp dd nhan thic
cla cac cau hoéi trdc nghiém moén Toan, xem bai viét "Mot s6.lwu y v& cac cau hoi
tric nghiém mon Toan" cla tdc gid Nguyén Khac Minh, duoc in tir trang 6 dén
mtrang 10 cUa .sach nay) ; voi moi cau hoi déu cé dap an va véi da s6 cac cau hoi ¢
goi y hodc hwéng dan gidi, & phan Dap an, cung voi viéc néu ra dap an dang con
c6 théng tin vé cdp dd nhan thirc ctia mbi ciu hdi (theo quan niém cla ngudi bién

soan cau hoi do) ; cac thong tin nay dugc biéu thi qua cac s6 1 2 3 va 4 véi quy



wéc 1 la cap ddé "nhan biét", 2 la cap do "thong hiéu", 3 la cap doé "van dung
(thdp)" va 4 la cap do "van dung cao".

Cac cau hoi trdc nghiém trong moéi Chuong dwoc bién soan theo cac chuén da
dugc thé hién trong Dé minh hoa moén Toan Ki thi THPT quéc gia nam 2017 cla Bo
CD&DT. Cac cau hoi nay vlra la ngudn bai tap luyén tap dé gido vién va hoc sinh
sir dung trong quéa trinh gidng day va hoc tap cac ndi dung kién thircctia Chuong,
vira 13 nhitng goi y cho gido vién trong viéc bién soan cau hoi trdc nghiém  chocac
don vi kién thrc cta Chuwong dé.

.Viéc bién soan ndi dung cla cac Chwong dwoc phan cbng trong nhom tac gia
nhu sau :

- Chuong Iva Chuong Il, Phan mot: 6ng Nguyén Khic Minh ;
- Chuong Hll va Chuong 1V, Phan m6t : 6ng Dodn Minh Cudng ;
- Chvong Iva Chuong lll, Phan hai : GS. Boan Quynh ;

- Chuong Il, Phan hai :6ng Pham Khac Ban.

Nham néng cao hiéu qua s dung séach, trong truong hop gip khé khan khi
giadi quyét cac cau hoi trac nghiém & moi Chuwong, cac em hoc sinh nén tham khao
phan goi y - hudng dan giai dé tw minh tim ra dap an, trudc khi tra ctu bang Dap
an dé tim dap an dung.

Cac tac gid xin chan thanh cdm on bién tap vién Pham Bao Khué va bién tép
vién Nguyén Thi Thanh vé nhitng gop y quy bau cho cudn sach.

Chang t6i mong rang cubn sach sé gop phan tich cwc vao viéc nang cao hiéu
qua giang day va hoc tdp mon Toan I6p 12 THPT theo tinh than ddi mdi, trong céc

nha truong pho thdng trén pham vi toan qudc.

Themg 11 nam 2016

CAC TAC GIA



MOT SO LUU Y VE CAU HOI TRAC NGHIEM MON TOAN

Bai viét nham cung cdp cho giao vién va hoc sinh mdt s6 thdong tin co ban
(dwéi dang "moc mac”) vé cau hoi trac nghiém mon Toéan, chia sé véi cac em hoc
sinh doi diéu can biét vé viéc x& Ii cac cau hoéi trac nghiém mon Toan ndi chung
va cac cau hoi thubc loai “4 lwva chon 1luwa chon dang” ndi riéng ; dong thoi, chia
sé voi giao vicn mot sd6 diéu xung quanh viéc bién soan cau hoi trac nghiém mon
Toan thudc loai vira néu.

1. Phan loai cau hoi theo cdp dé nhéan thuc

I rong cac dé kiém tra, dé thi mdén Toan, moi bai tap tv luan hay moi cal
trac nghiém (sau day duoc goi chung la cau hdi) déu duoc xay dwung nham mot
muc dich nhat dinh trong viéc th thach, kiém tra, danh gia nhan th&c, hiéu biét,
k7 ndang, nang luc Toan hoc cla ngudi lam bai & mét mkc d6 xac dinh nao do ;
mkc d6 dy duoc coi la cdp dd nhan thirc (hay cdp dd tu duy) cua cau hoi.

I lién nay, B0 Gido duc va Pao tao (GD&DT) dang st dung mot bién thé
thang phan cdp nhan thtc (tv duy) Bloom( }dé dwa ra cac quy dinh vé cdp do
nhan thkc cho cac cau hoi cla cac dé kiém tra, dé thi dung trong cac nha treong
phé thong hay trong céac ki thi Q cdp quéc gia danh cho Hoc sinh pho thong “dai
tra” (sau day goi tat la dé kiém tra, dé thi). Theo d6, moi dé kiém tra, dé thi chi
gom cac cau hoi thudc 4 cdp d6 nhan thirc : Nhan biét, Thong hiéu, Van dung (con
goi la Van dung thdp) va Van dung cao.

V&i mon Toéan, c6 thé mo6 tad cac cdp dd nhan thkc néu trén, mot cach ndm
na, nhuv sau :

- Cau hoi thudc cdp do Nhan biéi : La cau hdi nham kiém tra viéc thudc hiéu
dung, nho cac khai niém, cac két qua li thuyét (cac cédng thirc, tinh chat dinh Ii
quy tac. ...) dd dwoc hoc ; kiém tra kha ndang nhan ra, néu hodc tai hién cac khai
niem, két qua dé trong cac tinh huéng cu thé.

- Cau hoi thudc cap do Thong hiéu : La cau hoi nham kiém tra viéc s dung
cac kién thtc Ii thuyét (khai niém, két qua) da dwoc hoc dé giai quyct cae tinh
hudng Toan hoc khbéng phtc tap, gibng hodc tuong tu cac tinh hudng hoc sinh da

dvoc luyén tap tren I&p, cling nhuw da cé trong Sach giao khoa (SGK) Sach bai tap
(SBT) mon Toan.



N6i mot cach “dan da”, cac cau hoi thudc cdp do Thong hiéu la cac cau hoi
nham kiém tra khd nang ap dung “th6” cac kién thic Ii thuyét (khai niém, két qud)
da duoc hoc.

T MNau ~ol cfp dd Van dung (thdp) : La cau hoi nham kiém tra viéc hiéu
rd, hieu sau (0 mic nhat dinh) cac kién thirc li thuyét dad dugc hoc va biét tao ra sw
lién ket logic gitra cac kién thirc d6 véi nhau dé gidi quvét cac tinh huéng Toan hoc
khong don gidn, gan gidng hodc gan twong tw cac tinh huéng da c6 trong SGK, SBT
mon Toan; kiém tra kha nang van dung cac kién thirc dd hoc dé gidi quyét cac tinh
hudng khéng phic tap co lién quan trong thuc tién cudc séng hodc trong cdc mon
hoc khac.

- Cau hoi thudc cdp do6 Van dung cao : La cau hdéi nham kiém tra kha ning
van dung tong hop cac kién thic li thuyét da dwoc hoc dé giai quyét cac tinh
huéng Toan hoc méi, khong quen thudc (theo nghia : c6 thé chwa dugc dé cap
trong SGK hoac SBT mén Toan) va khéng quéa phtec tap, trong khoa hoc cling nhw
trong thuc tién cudc séng.

Trong s6 cac cau hdi thudc cadp doé van dung (thdp) va van dung cao, ngoai
cac loai cau hdi nhu dd md td & trén, con ¢ thé co cac cau hdi nham kiém tra viéc
hiéu r6, hi€u sau cac kién thirc Ii thuyét dd duoc hoc va kha nang van dung linh
hoat cac kién thic d6 dé tim ra cach x& li nhanh (trong khoang thoi gian ngdn cho
phép) cac tinh huéng Toan hoc khéng qué phic tap va khéng “la” vé hinh thic so
vGi cac tinh hudng dd duoc d8 cap trong SGK hay SBT mén Toan (xem, chéng
han, Cau 39, trang 43, sach nay).

2. Mot s6 luvu y d6i voi viéc giai cau hoi trac nghiém mon Toéan

Tl cdc moO tda & muc 1trén day, cé thé thay cau hdi thudc cdp do “nhan biét”
la cau hdéi c6 mirc yéu cau thadp nhat vé nhan thirc (hay vé tu duy) va do dd, la cau
hoi dé giai nhét. Tuy nhién, dé co thé tra 10i ding cac cau hoi dé trong “tich tic”,
ngwoi lam bai can nhé ré va hiéu ding cac két qua Ii thuyét da dugc hoc, ddc biét
la cac khai niém cac dinh nghTa. Vi thé, dé khéng bd 16 co hoi tra l10i ding cac
cau hoi dé (it nhat 1a nhu thé), cac gido vién va hoc sinh nén diéu chinh viéc day
va hoc cac kién thtc Ii thuyét, dac biét lIa cac khai niém Toan hoc co béan, duoc
quy dinh trong Chwong trinh mén Toan THPT hién hanh ; cu thé, nén chuyén tu
viéc day vu hoc cac khai niém, két qua mdt cach "ao ao ", hinh thirc, dai khai nhuw
trwdc day (va hién nay ?) sang viéc day va hoc modt cach "cham rai" hon, can

than hon va c6 chiéu sau hon.



Pé di toi luvu y tiép theo d6i véi viéc giai cau trdc nghiém mon Toan, xét cac
cach x Ii ¢c6 thé cau hoi sau (Cau 10 D& minh hoa mén Toan Ki thi THPT quoc
gia nam 2017 cua B6 GD&DT) :

“Cho moét tdm nhdm hinh vudéng canh 12 cm. Nguwoi ta cat & b6n goc cua
tdm nhom doé bdn hinh vuéng bang nhau, moéi hinh vudng c6 canh bang X (cm), ro
gap tdm nhoém lai nhw hinh vé dud¢i day dé duoc mot cai hop khong nap. lim X de
hop nhan dwoc cé thé tich Ién nhat.

A. X=6. B.x-3. C. X=2 D. X=4.”

Co thé cd hai cach ti€p can dé gidi quyét cau hoi trén :

- Céach 1 : Giai bai tap da dit ra trong cau héi bang cach xac 1ap ham sé biéu
thi moi lién hé gitra thé tich V cla hop va do dai X khao sat ham s0 V(x) xac lap
dwoc trén khoang (0 ; 12) < tim gia tri X ma tai a6 V(x) dat gia tri 16n nhat «tiép
theo, so két qua tim duoc véi cac dap so A, B, ¢, D dé tim ra cau tra 1oi dung cho
cau hoi.

- Céch 2 : Sau khi xac lap dwgc ham sO6 V(x) néu trong Céach 1 tinh V(2)
F(3), F(4) va V(6) ; sb Ién nhét trong 4 s6 tinh dwoc sé la gia tri I&n nhéat c6 the
cla thé tich V. Tl d6, hién nhién, dé dang tim ra cau tra 10i ding cho cau hoi

Co thé thay, dé giai xong bai tap da dat ra & cau hoi trong khodng thoi gian lam
bai toi da dd dugc ngam an dinh cho cau héi dé, can giai bai tap dy theo Ca h 2

Su khac biét gita Cach 1va Cach 2 néu trén nam & quan niém vé t' h h x
dat ra. V¢&i Cach 1, ta coi cac phuong an A, B, ¢, D chi la cac du lié d d

d0| chiéu ; voi Cach 2, ta coi cac phuong an dé la mot phan 19| xR
ela tnlet cua tinh
huong dat ra.

Viéc phan tich tinh huéng cu thé néu trén la moét vi du minh ho ‘'h
nhin nhan déi voi viéc giai cac cau hoi trac nghiém mon Toéﬂ

AtC‘a doi voi c al}



hoi tréc nghiém mén Toan thudc loai "4 lva chon. 1 lva chon ding", can quan niém
cac phwong Un tra 100 dwoc néu ra cho cau hoi 1a moi phan gia thiét cia cau hoi dé
va hién nhién nén tim cach s dung c6 hiéu qua nhat phan gia thiét ay.

3. Bicn soan cau hoi trac nghiém moén Toan

D3 bién soan mot cau hoi trdc nghiém mon Toan thudc loai “4 lua chon, 1 lva
chon ddng” (sau day duoc goi tat 1a “clu hoi trdc nghiém™) theo ding quy trinh, can
thwc hién lan lwot cac budc sau :

- Bwdc 1:Xac dinh cap dd nhan thic cia cau hdi mudn bién soan ;
- Budc 2 : Xac dinh don vi kién thirc hodc ndi dung kién thirc mudn kiém tra ;
- Budc 3 : Xac dinh dang théc cla cau hdi (ttrc xac dinh cach phat biéu cau

hoi, phat biéu theo kiéu néu mot cau hoéi hoan chinh hay theo kiéu “hoan thanh
cau :

- Buéc 4 : Xay dwng tinh huéng Toan hoc dap Gng cac yéu cau dat ra & ba
budc trén ;

- Budc 5 : Xay dwng 4 phuong an trd 16i cho cau héi trong tinh huéng da xay
dwng & buwdc 4, bao gbm 1 phuwong an trd 10i ding va 3 phwvong an tra 1oi sai (dugc
goi la cac phuong an nhiéu).

NOi dung cla cau hoi trdc nghiém duoc trinh bay theo hai phan :

- Phan 1 : Mb ta tinh huéng Jidi téi & bwdc 4 (trong i thuyét cau trdc nghiém,
ndi dung cla phan nay dwoc goi la “cau dan”) ;

- Phan 2 : Néu 4 phuong an tra 10i néi t6i & budéc 5. =

Mot cau hoi trdc nghiém duoc coi la dat yéu cau néu dap (ng day da cac
diéu sau day :

- Cau dan dwoc trinh bay ré rang, mach lac, do hiéu, phu hop kha ning nhén
thirc cla nguoi lam bai ;

- N6i dung cta cau dan dam bao tinh chinh xac khoa hoc, c6 néi dung kién
thirc nam trong pham vi ndi dung d& dwoc quy dinh, bam sat chudn kién thirc va ki
nang ma nguoi lam bai phai dat dwoc theo quy dinh cla cac cdp c6 tham quyén ;

- D6 thuc hién dwoc yéu cau dat ra trong cau hoi, nguoi lam bai phai st dung
hét cac gia thiét da cho trong tinh huéng (cac phwong an trd 1&i dugc coi la mot
phan cua gia thiét do);



gudi ad chon phvong an do lam cau wva U1,

- PBam bdo, trong khodng thoi gian lam bai téi da danh cho cau hdi, ngu
lam bai c6 hoc luc tir trung binh tré 1én & mdén Toan gidi dwoc cau 01 0 cap 0
“nhan biét” va cap do “théng hiéu” ; nguoi lam bai c6 hoc luc ? tro ,eM o
mon Toan gidi dwoc cau hdéi & cap dd “van dung (thap) ’ ; ngvoi am ai co oc
lwc tlr gidi tré 1én & mon Todan gidi dugc cau hoi & cap dd van dung cao

Pe c6 thé bién soan dwoc mot cau hoi trdc nghiém dap ¢ng day du cac dieu
néu trén, nguwoi bién soan, trwdc hét, can hiéu rd, nam virng tinh than va muc tiéu
clia Chwong trinh gidng day mon Toan bac phd thong hién hanh, hiéu thau déao cac
ndi dung kién thic can gidng day theo quy dinh cida Chuong trinh, nam ving
chudn kién thic va ki ndang mon Toan bac ph6 théng hién hanh.

Nguoi bién soan cau hoi trdc nghiém nén lvuy doi diéu dudi day :
- V@i cac rang budc vé pham vi ndi dung kién thirc, kT nang da dugc an dinh,
khong phai véi bdt ki don vi hodc ndi dung kién thi*c nao ciing c6 thé dé dang

bién soan duoc mot cau hoi trac nghiém dat chudn c6 cdp dé nhan thtc nhw mong
muon.

- Nén tranh viéc tao ra cac cau hoi mang tinh han 1am hinh thic *chéng han,
cau hoi trdc nghiém vé viéc “tinh s6 ga trong chudng” gay xon xao du luan mot
thoi 1a mot vi du vé cau hdi thudc loai vira néu.
da dahd Hho $2) Kiing dé doc va hiéu cau dan duoc tinh vao ‘hoi lvgng lam bai ti

Ha Noi, thang 10 nam 20!6

Nguyé&n Khac Minh



Phan mot. GIAI TICH

Chuong /.

UNG DUNG DAO HAM dé’ khao sat va
VE DO THI CUA HAM sé

|. KIEN THUC VA KI NANG CAN thiét

1. Kién thrc

Theo ycu cau cla Chuan kién thi'c mon Toan Iltyp 12 THPT hién hanh, hoc
sinh can hiéu, nhé cac khai niém va két qud da duogc trinh bay trong Sach giao
khoa (SGK) Giai tich 12 hién hanh. Cu thé :

e Cac khainiém :

Pinh nghta hum s0 donil bien, nghich bién trén mot khoang, doan hoac
ntta khoang;
Dinh nghta diém cuwc tri (diéili cwc liéu, diém cuc dai) cua mot hum so\

- Dinh nghTa gi& tri cuwc tri (con goi tat la cwc tri) cia mot ham s&;.

- Dinh nghta diém cuwc tri (diém cuc tiéu, diém cwc dai) cua do thi ham so;

- Dinh nghia gia tri I&n nhat va gia tri nho nhat cia mot ham s6 trén mot

tap hop s6;

- Dinh nghfa duong liém can ngang (con goi tat 1a liém can ngang), dwdng

tiém can dirng (con goi tat Vatiém can dirng) cta do thi ham sé.

« Céc két (NKI:

- Dinh Iif m& rong vé mdi lién hé gita tinh dong bién, nghich bién cla mot
ham s trén mot khoang, mot doan hay nra khoang va dau cta dao ham cua ham
s6 do trén khoang, doan hay nira khoang ay ;

- Quy tac xét tinh dong bién, nghich bién clia mdt ham sbé trcn mot khoang,
mot doan hay mot nra khoang ;

- Dinh Ii vé diéu kién da dé mot ham s6 c6 diém cuc tri (hodc cé cuc tri);

- Quy tac tim diém cuc tri (hodac cwc tri) cia moét ham sb;



., -UAt Plia mot ham s& lién tuc trén

- Quy tac tim gia tri 16n nhét va gia tri nho n .
mot doan ;
- So d6 khao séat va vé do thi cda mot ham so ; .
L L I , cV4+d if£U) |
- Dang cua do6 thi ham sé bac ba , =ax + bx
- Dang cGa do6 thi ham so trung phvong y = ax + bx +c (

X b X (c*0,ad-bc”0);
- Dang cua do6 thi ham s6 phan tuyéntinh y - ¢cx +d
- K&t qua vé hoanh do giao diém cla do thi ham s6y - fix) va d° «”am so
y = g(x).
2. KT nang
Theo yéu cau cla Chuan ki nang mén Toan Iép 12 THPT hien hanh, hoc
sinh can luyén tap dé thanh thuc cac ki nang duwéi day :

e CO kha nang tai hién cac khai niém, két qua néu & muc ZXrén day, trong
cac tinh hudng cu thé.

Biét dwva vao dao ham cap mot cia mot ham s0 dé khado sat tinh dong
bién, nghich bién clia ham s6 dé trén mot khoang, mdt doan hay mot nia
khoang.

Biét cach tim cac diém cuc tri, cac gia tri cwc tri cia mdat ham s6.

Biét cach tim gia tri I&n nhéat, gia tri nhé nhat ca mot ham s6 lién tuc
trén mot doan hay mét khodng.

Biét cach tim cac dwong tiém can (ding, ngang) cla do thi ham sb
(néu co).

Biét cach lap, cach doc bang bién thién cia mo6t ham sb

Biét cach vé va doc do thi cia mot ham so

Biét dua vao cac dang do thi, dd néu 6 muc 1trén da  dé d

cla ham sé twong (*ng. J . .

Biét dwa vao bang bién thién, hodc do thi ciia mAt, U', X e e
) d?aA , Ag . M Q, . ., *CUa mAétL}Jwam so dé xardinh'sd

giao diém cua do thi ham s6 doé va mo6t

hoanh. « duUne thdns song song véi truc

e Biét cach xac dinh so0 diém chuno tna
soy-A x)va do thi ham soy = g(x) cac d|ém chung cla do6 thi Ham

12



3. MOt s vi du

Cac vi du dwdi day minh hoa cho viéc van dung cac kién thirc va kT ndang néu
0 cac muc 1 va 2 tren day dé xi& li, trd 1&i cac cau hoi trdc nghiém c6 ndi dung
thuéc pham vi n6i dung cta chwong nay.

~ Vidui. (Cau 1Dé minh hoa mdn Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017 cla
BOGD&DT) :

S ‘ \u
Puwong cong trong hinh bén la d6 thi cia mot ham s6 /*\ i
trong bon ham so6 duoc liét ké & bon phwvongadn A B ¢ D i\ I
duwdi day. Hoi ham s6 do la ham s0 nao ? i \ I
/ -\ /',
Ay —x~+ X —1 B. y — xT+3x +1 —1 o — -
; o \ |

C. Yy =X4- x~+ 1L D. y =J3- 3x +1 ' I

e Phan tich : Nhan thay, tir dudng cong da cho ta chi
thu dwoc thong tin vé hinh dang cla nd. Vi thé, dé tra 1oi cau hoi dat ra, can dua
vao dang d6 thi cla cac ham s6 dwoc dé cap & cac phirong an A, B, ¢ va D. Cé
hai cach dé thwc hién diéu nay :

- Cach 1 : Kh&o sat va lap bang bién thién (hodc vé do thi) cla 4 ham s6 da
cho & 4 phuong an, roi dva vao 4 bang bién thién 1ap dwoc (hoac dwa vao hinh
dang cla 4 do thi vé dugc), tim ra ham s6 théa man yéu cau dé bai.

- Cach 2 : Dva vao dang do thi cua cac loai ham s6 dwoc dé cap & 4 phwong
an, da duoc tong két trong SGK Giai tich 12, dé tim ra ham sd théa mén yéu cau
dé bai.

Hién nhién, lam theo Cach 1 sé mat kh& nhiéu thoi gian dé giai quyét duoc
tinh huéng dat ra. Tuy nhién, dé la cach duy nhéat c6 thé, doi véi cac hoc sinh
khong nh& bang tong két cac dang do thi dd néu & muc 1 trén day.

Duwéi day la Hedng dan giai theo Cach 2.

« Hu6éng dan giai : Ki hiéu (0 1a dwong cong da cho.

Nhan thdy cac ham sé da cho & 4 phuwong an thudc cac loai ham sb : bac hai,
bac ba va trung phvong. Can cl dang do6 thi cta cac loai ham s6 vira néu, ta thdy
(0 chi c6 thé la do thi cita mot ham sb bac ba véi hé s6 a cla X3 la s0 duong. Tl
dé két hop véi gia thiét (0 la do thi cia mét ham s6 trong 4 ham s6 da néu ¢ 4
phvong an suy ra ham s6 can tim la ham so o phwong an D.



tinh huéng cu thé. Vi thé, cau

Vidu 2. (Cau 2 D& minh hoa mén Toan Ki thi THP1 nudc
BoO UD&DT) :

nam cua

n .. I N /IYri = —1 Khdng dinh nao
Cho ham s6y = /(*) c6 .lim /63 = Ivo lim J

V-»m» 1 ¢ >

sau day ia khang dinh dung ?
A. Di; thi ham s6 da cho khéng c6 tiém can ngang.

B. DO thi ham s6 dii cho c6 ding moi tiém can ngcmg.

c. DO thi ham s6 da cho cé hai tiém can ngang la cac dwong thangy - 1 va

> = -lm

D6 thi ham Sti da cho c6 hai ném can ngang ia cac duong thang X = 1 va
X —-1.

e Phéan tich : Vi diéu quan tdm & ca 4 phvong an A, B, ¢, D déu la cac duong
tiom can ngang va ding cta doé thi ham s6 nén hién nhién can dva vao dinh nghia
cac duong tiém can dé dé chon ra phwong an tra loi ding.

« Hedng dan giai : T dinh nghfa tiém can ngang cla dd thi ham s& dé thdy
khang dinh duoc néu & phuong an ¢ 1a khang dinh dang.

« Nhan xél : Cau hoi & Vi du nay 1a mot cau hoi nham kiém tra viéc hiéu dinh
nghia tiém can ngarig cua do6 thi ham s6 va kh& ndng tai hién khai niém dé trong
mot tinh huéng cu thé. Vi thé, cau hoi da ra la mot cau hoi & cdp d6 “nhan blit”

Vidu 3. (Cau 4 Bé minh hoa mén Toan Ki thi TUPT qudc gia nam 2017 cua
BoO GD&DI) :



Khang, dinh nao sau day la khang dinh ding ?

A. Hum sb c6 diang moi cuc tri.

B. Ham s& c6 gia tri cuc tiéu bang 1.

c. Hum so c6 gia tri I6n nhdt bang 0 va gia tri nho nhét bang -1.

D. Ham s6 dat cwc dai tai X =0 va dai cuc tiéu tai X = 1

e Phan tich : Vi cac théng tin vé ham s6 f(x) dwoc cho & badng bién thién
nén suy ra can dua vao cac quy dinh vé viéc dién théng tin vao bang bién thién dé
khai thac tir bdng d6 cac thdng tin can thiét, lam can cuv cho viéc tim ra phwvong an
trd 10i dang.

« Hrdng dan giai : V@i viéc nam virng cac thoéng tin dwoc thé hién trong
bang bién thién, dé thdy D la khdng dinh ddng.

« Nhan xét : Co thé thdy, cau hoi & Vi du nay 1a mot cau hoi nham kiém tra
kha nang tai hién quy trinh dién thong tin vao bang bién thién cla ham s6, trong
mot tinh hudng cu thé, tir d6 rat ra cac két luan can thiét vé tinh chat cta ham s6
dad cho. Vi thé, cau hdi da ra la mot cau hoi & cadp doé “thong hiéu”.

Vidu 4. (Cau 6 D& minh hoa mdén Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017 cua
Bo GD&DPT) :

: X2+ 3
Tim gia tri nhé nhat cua ham soy = ——— trén doan [2 ; 4].
X-1
A 6 2 C 3 P
A. mi -6 . B. min V=-2. . miny = -3. D. minv = — .
247 24 24) 2" 3

e Phan tich : C6 thé thay, & cau hdi nay, cac dap an A, B,c, Dkhong cho ta
moét goi y nao trong viéc dinh hwdng tim cach gidi quyét yéu cau dat ra. Vi the,
chdng chi c6 thé dong vai tro la cac dir liéu doi chiéu. Do dd, cach duy nhat dé tra
I0i cau hdi dat ra la tim giad tri nhé nhat cia ham s6 dad cho trén doan [2 ; 4], rOi
doi chiéu véi cac dap an A, B, ¢, D dé tim ra dap an ding.

« Hrdng dan giai : S dung quy tic dd duoc hoc, timgia trinhdnhét cla
ham s6 da cho trén doan [2 ; 4]. Pap an A la dap an dung.

« Nhan x&i : Cau hoi & Vi du nay la cau hdi nham kiém tra kha ning ap dung
“th6” mot quy tdc da duoc hoc vao viéc gidi cac bai tap don gian. Vi thé, cau hoi
da ra la mot cau héi & cap do “théng hiéu”.

Vidu 5. (Cau 8 Be minh hoa mén Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017 clua
BOGD&OT) :

Tim tdt cd cac gia tri thwc cha tham s6 m sao cho d6 thi cia ham so
y = Xa+ 2mx2+ 1 ¢o ba diém cuwc tri tao thanh moi tam giac vudng can.
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 Phan lich : C6 hai cach hién nhién dé x@ li tinh huong dat

- Cach 1: Giai bai tap da dat ra mot cach doc lap nl(3t bai t. . ), roi
doi chiéu két qua thu dwoc voi cac dap an dé tim ra dap an dung.

- Cach 2 : l'an luwot thay cac gia trim 64 cﬂlpva?ﬁ’ \Wllldel cho, R’\W C’jcth
diém cuwc tri cla do thi ham nhan dwoc va kiém tra cac diem doco ay ong oa
man yéu cau dé bai. Tl d6, tim ra dap an dung.

C6 thé thdy, du thuc hién theo Cach 1hay Cach 2, thoi gian can thiet de tim
ra dap an dang khéng it. Vi vay, can tim ra mét cach xt li *khong hien n ien tinh
hubng da dat ra, nham tiét kiém thoi gian & mic t6i da co thé, dam bao phu hop
voi hoan canh “trdc nghiém”. Huéng dan giai dudi day thé hién mot trong cac
cach nhu vay.

« Hrdng dan giai :

- Budc 1: X li theo Cach 1, dé thu duwoc cac thong tin toi thi€u vé m.

DE thda man yéu cau dé bai, do thi ham s6 da cho, truéc hét, can cé 3 diém
cwe tri. Vi ham da cho la ham trung phwong nén diéu vira néu c6 dwgc khi va chi
khi phwvong trinh y'(x) = 0 c6 3 nghiém phéan biét.

Ta cO: y'(x) - 4x(x2+ [77). Do dé : Phuwong trinh y\x) =0 c6 3 nghiém
phén biét <>m <O0.

Tur két qua thu dwoc & trén, suy ra ¢ va D la cac dap an sai.

- Budc 2 : VGi 2 dap an con lai, x& li theo Cach 2. Cu thé, chon 1trong 2 gia
tri cla m & cac dap an A va B, thay gia tri d6 vao ham sé da cho tim cac diem cuc
tri cla do thi ham sb thu dwoc va kiém tra cac diém cuc tri dé theo tieu chi cua de
bai. Néu chldng théa man yéu cau dé bai thi gia tri m dd chon la gia tri can tirrr
truong hop nguoc lai, gia tri m khdng dwoc chon la gia tri can tim (vi sao ?)

Hién nhién, trong trvong hop cu thé nay, gia tri m nén chon dé kiém tra la
giatrim=- 1.

Thay m = -1 vao ham s6 da cho va vao y'(x), ta dirocy = X4- 2x2+1
val(x) = 4x(x2- 1) Suy ra do thi ham sd thu duac c6 3 diém cuwc tri li
ma0;1) va M ,u-0). Dé thdy ,am gifc M M VAR
Mv Vay, B la dap an dung. VUON8 can tai
. Nhén xé! : Cau héi Vi du nay la cau héi nham V'x
hiéu sdu (& mac nhdt dinh) quy tic tim cac diem lirn . em tra vi?c nh¢’ ;
cuc tri cua mot ham s, mot sd

16



tinh chat don gian ctia ham trung phuong ; kiém tra kha nang tao ra sy lién két
logic giva cac kien thwc d6 v6i nhau dé gidi quyét mot tinh huéng Toan hoc

khéng don gian, gan giong cac tinh hudng da co6 trong SGK. Vi thé, cau héi da ra
la mot cau héi & cap dé “van dung (thap)”

VB (" i' ~Cau 9 Bé mwh h()a mén 'Toan Ki thi THPT qudc sia nam 2017 cua
Bo GD&DT) : :

7im tat ca cac gia tri thic cua tham s6 m sao cho do thi clla ham s0y = Y= —

yjmx2+ 1
cO hai tiém can ngang.

A. Khong c6 gia tri thwc nao cua m thda manyéu cau dé bui.

O.m<0.

c.m=0.

D. m>0.

e Phan tich : Tl dinh nghTa tiém can ngang cla do thi ham s6 suy ra cac gia

tri m can tim la cac gia tri sao cho toén tai gi¢i han hi{tru han ctia ham sd da cho khi
Xtién ra +00 va khi Xtién ra -co, dong th&i hai gi¢i han do phai khac nhau.

« Hurdng dan giai : Ta co

X + 1 X + 1 1 va I _ I|m X+11. X + 1
LU el XTO y
. X+l . X+ -
lim —— = lim —— = 1.
X—=+0o | | X—=+mo Yy
N L ae : X + 1 X +.\ X n C
TU do, suy ra cac giéi han lim =====_ lim ton tai va hiru

**  Jmx2+1 v \jmx1l+1

han khi va chi khi cac gi¢i han lim Jm +\ |, lim m + — ton tai, him han

va khac khéng. Do YIimOD-V = 0 nén cac gidi han vira néu toén tai, hiru han va
>ty

khac 0 khi va chi khi m >0.

Vay, D la dap an dung.

« Nhan xét : Cau hoi & Vi du nay la cau héinham kiém traviécnh@, hiéu rd,
hiéu sau (& mic nhat dinh) dinh nghTa tiém can ngang cla dd thi ham s6,dinh
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rijhTa va cidc tinh chét co ban cua cid¢i han hain so ; kiém tra kha nanfc, Uio ra sw
Itcn két logic gilra cac kién thic d6 voi nhau dé gid* quyet tin ,.UONn.r ™
- A . . i e % - . 2S€0 tronj Sach giao khoa. Vi thé,
oe Khdng cum gian, gan giéng cdc tinh huong *ra ¢co uv 1

cau hoi da ra la mot cau hoi o cap do “van dung (thap) .

Vitiu 7. v au i1 D& minh hoa mdn Toan Ki thi TIIPT CIUOC Iiiii ndm 207
cua B§ GD&DT) :

r tan X - 2
Tim lat cu cac Il1a tri thuc cua iham s6 ni sao cho ham SO) tan X - m
. o (. 7
dong bién trén khoang "0; —
v 4y
A. m<0hoac 1<m< 2. B. m<0. c.1<mx<2. D.m>2

e Phan lich : can lvu Vrang mot ham s6 dong bién hay nghich bién trén
khoang (a ; b) chi khi ham s6 dé xac dinh tron khoang vira néu. Do dd, dé tim
duvoc dap an ding, can can cl vao diou kién dé ham s6 da cho xac dinh trén

khoang 0;— va viéc xét dau dao ham cua no tren khodng nay.

VvV 4]
e Hrdng dan giai: Vi trén khoang ! 0; fi', tarw nhan tat ca cac gia tri thudc
V 4
: A . n\ L
khoang (0 ; 1) nén ham s6 da cho xac dinh trén khoang (0;— khi va chi khi
I 4)
. (n. . 2 —m
m E (0 ; 1). V&i diéu kién do, trén khoang *0; — , taco y —
V 4] cos' x.(tan X —I7IY
Suy ra Vxe O0; cy'>0vag¢(a;P)c 1IN0 sao choy =0 Vx e (0; P
m<2O0
1<m<2.
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1. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

Nham muc dich tao diéu kién thuan lgi cho viéc sv dung sach trong qua
trw yy u/ (c tup, cac cau hoi du¢i day (ngoai trir cau cudi cung) duogc
Ul xew an'itgl t co CCCtiéi (xoan) trong Chuong, cdc can hoi twong &ng véi
moi net (xoan) uwoc sap xep theo cap dé nhan thirc tadng dan. Cau cubi cung (cau
36) duoc coi la cau long két chuong.

1. Chohamsd / (*) cotinhchéat: f\x) >0 Vve (0; 3) vafix) =0
\/x e (1; 2). Iloi khang dinh nao sau day la khang dinh sai ?

A. Ham s6 / (x) dong bién trén khoang (0 ; 3).
B. Ham s6 / (x) déng bién trén khoang (0 ; 1).
c. Ilam sd6 f\x) dong bién trén khoang (2 ; 3).
D. Ham s6 y(x) la ham hang (ttc khong d6i) trén khoang (1; 2).

2. Cho ham s6 /(x) ¢6 J\x) <0V.veR wva f\x) - 0 chi tai mot sd hiru

han diém thudc M. Héi khang dinh nao sau day la khéng dinh ddng ?

A. V&i moi X,, x2GIRva X ™ X,, taco Zifll—E£i~il < 0.

X - X2
L . . f(XV (X
B. V&i moi .v,, x2e K va X * x2, tac6 —t+—-———>0
X - X2
c. V&i X,,X,, XER va X< X < X,, taco \ \ <o.
A(*2) - 1(*3)
" ‘ : f(x7)
D. VoI X., X,,,GMva X> X > X tacO 7; m/ - <O

3. Chohamsd y - x’- 5x. Hoi khdng dinh  nao dwoi day 1a khdng dinh ding ?

A. Ham sb da cho nghich bién trén nta khodng (-00 ; 1] va dong bién trén
ntra khoang i1 ; +00)-

B. Ham s6 da cho dong bién trén nira khoang (-00 ; 1] va nghich bién trén
ntra khoang 11 ; +0°).

c. Ham sb6 da cho nghich bién trén moéi ntra khoang (-00 ; -1], [1 ; +o0) va
dong bién trén doan [ ; 1].

D. Ham s8 d& cho dong bién trén mbi nira khoang (-00 ; -1], [1 ; +00) va
nghich bién trén doan [4 ; 1l ]
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10

11

20

N , : X =-x*+x3-rl. .>0H
Tim tat ca cac khoang nghich bién cua ham so vy

A. (-co; +00). B. 00
Vi’
\ N
V3. V3 D —o0l vi M. + 00
V5 V5 S

Tim tat c& cac khodng doéng bién cia ham s6 y = X - y[x + 2-

D. (4; +00).
VO ;4] V« S ' X
Tim tat ca cac gia tri thwc clia tham sé m sao cho ham soy - cosx + mx dong
bién trén R.

A. (0 ; 4).

Am<l B. m< 1. C. m>1. D.m>1
tan X - 2

Tim tat cd cac gia tri thuc cha tham s6 m sao cho ham s6 y =

mtan X - 2
doéng bién trén khoang 0; —
A m<-\ B.-l<w<2. c. 1<m<2. D.1<m<2
Tim gid tri cuc tiéu y(T cla ham s6 y = X*-\2x + 20.
A yIT=0. B. ycr = 4. c.JIT = 20. D. ycr = 36.
Tim gia tri cuc dai yrD (néu cd) cia ham SOy - -3x4- AXT + T
A.ycf)=-6. A B. y(i) =0.
C- yco = D. Ham s6 khdng c0' gia tri cuwc dai.

Tim tdt cd cac gid tri thuc cia tham s6 m saocho ham sb
y = - X+ my/x - 1c06 cuc tri.

A.m<0. B. m<0. c.m>0. D m>0
Tim tdt cd cac gia tri thuc cia tham s6 m saochd ham sb
y =X +2(m+2)x - 4(m + 3)x + 1co6 ba diém cuec tri.

11

A m<- B.m<:L3

D-m <-5 hoac -5 <m<-E
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12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

HOl ham s6 y - IXI - 3x + 1c6 tdt ca bao nhiéu diém cuc tri ?

A. Khong co diém cuc tri. B. C6 mot diém cuc tri.

c. Co hai diem cuc tri. D. C6 ba diém cuc tri.

Hoi ham so y - IXI- X2- 1cétat cabao nhiéu diém cuc tri ?

A. Khéng c6 diém cuc tri. B. C6 mot diém cuc tri.

c. Co6 hai diém cuc tri. D. C6 ba diém cuc tri.

Tim gia tri 16n nhat cta ham s6 y = 2 trén doan [2 ; 4]

X-1
;. max}'-E. B. maxy = 6. c. ma :ig. D. max.y = 7.
A " 3 By {1 R B4 "a

rim gia tri nhd nhat cia ham s6 y = x3+ —trén doan [2 ; 3].

i . 15 . 19 .
A. miny = 4. B. miny = C. mnv=-—. D. miny = 28.
DY LY T 2 23V "2 gy
X e Ko AN e s . 1 2 1

Tim gia tri 16n nhat (néu cd) cua ham s6 y =- ~x6+ —X5- —X2+ x + 1
trén R.

X A LeA C i 1s A 17
A. Ham s0 khong c6 gia tri 1on nhat. B. maxy - —.

« 30

8. max v =4l B. max® = —.

« «

Tim tat cd cac gia tri thuc cla tham s6 m sao chogia trilén nhat cla ham so
y = - X1+ mx - 1 bang 3.

A m=2. B.m=—3. c.m- 4 D. m =-4 hoac m = 4.
Cho ham s6 f{x) xac dinh trén taphop » = (-3 ;3) \ {1 ; 1}va co
YIir11?1‘+(x) = - 00, Ii)r&_{(x) =- 00, Ii[rlw /(x) = -co, lim f()\>§)1= +CO,

lim /(x) = +CO, lim /(x) = +00.
A *->3

Hoi khéng dinh nao dwdi day la khang dinh dang ?

A. Db thi ham s6 d& cho c6 dang hai tiém can ding la cac dwong thang
X=-3 vax = 3.

B. Do thi ham s6 da cho c6 ding hai tiém can ding la cac dwong thang
x=-1vax =1
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C. D0 thi ham s6 da cho cé ding bon tiém can ding la cac w! S 1 ang
X=-3,X=-1, X= 1vaX=3.
D. Do thi ham sbé da cho cé sau tiémcanding.
19. Cho ham s6 f(x) xac dinh trén khoang (-2 ; -1) vacO0 vr-2 7
lim f(x) = - 00. H6i khéng dinh nao sau dayla khang dinh dunk

A. D06 thi ham s6 /'(.v) c6 dung hai tiém can ding la cac duong thang
X=-2vax =-1, :

B. DO thi ham s6 j\x) c6 dung hai tiémcanngang la cac duong thangy =2
vay =- 1.

c. D6 thi ham s6 f(x) c6 dang mot tiém can ngang la dwong thangy =2.

D. D6 thi ham s6 / (x) c6 ding mot tiém can ding la duong thangX —.

A 3x + 2

20. 'l'im tat ca cac ducmg tiém can ngang va ding cua d6 thi ham sb y -m " A

A. D0 thi ham s6 da cho cé dung mot tiém can ngang la dwdng thangy =3
va khdng co tiém can dung.

B. D0 thi ham s6 da cho khong cé tiém can ngang va cé ding mot tiém céan
ding la duong thang x = -1.

c. D0 thi ham s6 da cho co6 tit ca hai tiém can ngang la cac dudng thang
y =—3,>’= 3 va khéng c6 tiém can ding.

D. D06 thi ham s6 da cho khéng cé tiém can ngang va c6 dung hai tiém can
ding la cac dwong thang x =-1,x= 1.

21. Cho ham s6 y = f{x) xac dinh trén R\{-1; 1}- lién tuc trén moi khoang
xac dinh va c6 bang bién thién sau :



22.

23.

24.

25.

26

21.

Hoi khang dinh nao dwgi day la khang dinh sai ?

A. Ham so khong c6 dao ham tai diém X=0

B. Ham so dat cuc tri tai diém X=10

c. Do thi ham s c6 hai tiém can ding la cac dwong thdng X =-1 vaX= 1
D. Po thi ham s6 cd hai tiém can ngang la cac dudng thangy =—2 vay —2.
D6 thi ham sb nao, trong b6n ham s6 duoc liét ké & bén phuong an A, B, c,
D du¢i day, c6é duong tiem can ?

Ay - 5x~- X'+ 2x + 3. B.y =-2x4+ X2- 1
C.y =-x"+x+\ DV =—_—
2X +5

Do thi ham s6 nao, trong bon ham s6 duoc liét ké & bdn phuong an A, B, c,
D duwéi day, khong cé diém cuwc tri ?

Ay =X7+2x - 1 B.y =- 2xT+ X2+ L
C.y =X4+ 5x - 2 D.y =-X4+ 2x2+ 1

D06 thi ham sd nao, trong bon ham s6 duoc liét ké & bén phwong an A, B, c,
D du6i day, cé ding mot diém cuc tri ?

Ay =x3-2x +1. B. =-2x4- X1+ 1
C.>=**_5A_2 Dy =jr¢ ;-

Tim tat ca cac gia tri thwc cta tham s6 m dé do thi ham so

y = xT- (m + \)x’ ﬂ—x- 2 khong c6 diém cuc tri.

A -3<mc<lI. B. -1<W<1. c.m<\, D.-3<m<i.

Tim tat cd cac gia tri thwc cla tham s60 m dé d6 thi ham so
y - e x (M +\)X + 2 c6 ding hai diém cuc tri.
11 2 N 4 N 13
A. . m< : B.m<-\. c. m< D. m<
"1 2 |

Tim tat ca cac gia tri thuc clatham som dé hamsd y - mxy- X2+ (m- )x + 3
QO dang haidiém cuc tri va diém cuc tiéu nam bén trai diém cuwc dai.

A <m <0. B-3- £ <m<0.
3 3

C <m<0. D-“—~-<m<0.
6 6
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28.

29.

30.

31.

32.

33.

24

s6 m dé do thi ham sb
Tim tdtcda cac gid tri thuc cla t am > ! va hai ai?

YZ U -, )®- s & (» +2)x+ 2 c6 dang hai diém

nam & hai phia cta truc tung. A X) m<-2 hoac m>1
A.m<-2, B. iw> 1. C ;2 <m< s6 m la0 cho ham sb
Tim tdtcd cac gid tri thuc cua “j &, 0(diém cuc tiéu.
y = mxA+(m- -1)x!+I| cé hai diém cwc dai a mo
A . m<-1. B:0<m<lI-
L n -1 <m<0.s s s s ~

c. m<-1 hodac il <m < 1. v m "e’0dé thj ham sb
Tim tdl ca cac gid tri thwc cua tham s6 m ' 1 '

I ; ) " LI rtiem do Ia inh cia mot tam
y =X + 2nvc’ + 1c¢06 ba diém cuc EI‘I \/% ba at ém do la ba dinh cta mot ta
giac déu.
A m= c.m=-3 D. w = -</3.
Haéi do thi claham s6 = X3+ 2x2- X+ 1va do thi cda ham so X' x +3

cO tat ca bao nhiéu diém chung ?

A. Khong c6 diém chung. B. C6 1diém chung,
c. Co6 2 diém chung. D. C6 3 diém chung.

Biét rang d6 thi ham s6 y =xy+x2- x +2 va dd thi ham 0
y - -X2- x +5 cat nhau tai diém duy nhat; ki hiéu (x0; y0) la toa do cla
diém do. Tim yi.

A.pO=4.m Ba3300. c. y0= 3B D. y0= —1.

Cho ham s6 y = J{x), xac dinh trén R\{-1; 1}? lién tuc trén moi khoang
xac dinh va cé bang bién thién sau :



hm tat ca cac gié tri thuc cla tham s6 m sao cho dwong thdngy = 2m + 1
cat do thi ham s6 da cho tai hai diém phan biét.

A.mS-2. B.w>1
heacm - 1e D.m<-2 hoacm> 1
34. Tun tat ca cac gid tri thuc cla tham s6 m sao cho d6 thi hamsd

y ~ X +X + m cat truc hoanh tai ding mot diém.

A 4

A-m<~YlI- B. m>Q.

r 4 4
0 <m<0 D. w < - —hodc /77> 0.
27 7

35. rim tat ca cac gia tri thuc clGatham s m sao cho dudong thdngy = m + \ cét

do thi ham sé y —3—IXY—)§2+ 1 tai bon diém phan biét.

7 9 1. 7

AL —<m<Ll B. <m <0. C.m> D. <m<1l
2 2 2 2

2 !
36. Tim giatri I6n nhéat (néu cd) cua ham s > = T 1 trén tap xac dinh R
- I+

A. max V= - . B. max V=1
« 3 K

C. maxy - 3. D. Fiam s6 khong cé gia tri 16n nhat.

lIl. GQ1 Y - HUONG DAN GIAI - PAP AN

Goiy - Hudng dan giai

Cau 3 : Xét ddu dao ham cua ham s da cho, roi dira vao dinh |li vé tinh dong
bién, nghich bién cua mot ham s6 trén mot khoadng, mot doan hay mot
nta khoang dé tim ra khang dinh dung.

Cau 4 va Cau 5 : Xét dau dao ham cla ham s6 da cho, réi dua vao dinh |i vé tinh
déng bién, nghich bién cia m6t ham sé dé tim ra cac khodng ddéng bién
hay nghich bién theo yéu cau.

Cau 6 : Ham s6 dd cho doéng bién trén M<=>/ =m - sin* >0 Vxe IR

<=>W > sinx Vx6 M

! / \
Cau 7: -V6im=0,taco ham s6y= - --tan X + 1laham nghichbiéntrén 0; — .
2 V 4y

-V6i m™*0, xemphan Phan tichvaHudngdangidi¢ Vi du 7 (phan T,
muc 3).
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A < mn X . N tri clla motham so dé tim ra
Cau 8 va Cau 9 : Sir dung Quy tac Illtimdiémcuc: inV e Vj cuc tiéa> cucdal

cac diém cuc tiéu, cwc dai theoyéu cau ;
clia cac ham SO da cho. =0 c6 nghiém d

Céu 10 : Ham s6 da cho c6 cuc tri <Phuwong trinn (a )y

A S en i n . DViirrmp trinh (tinx) y 0 co ba
Cau 11:- Ham sb da cho c6 3diém cuc tri o Phi g

nghiém phan biét. : _ Q
- Lvuy :X= 11a mot nghiém cta phuwong trinh (an x) y

_ _ ixi- 3x+1 X>0
Cau 121-vest lsivam s G 6g y = - ©~ 1 "~ Q

n 13(x2-1), X>0
-Podoy=y {sH),x<0.
- Suy ra ham s6 da cho c6 dao ham tai moi diém x e R vay —0 <=>x — 1
- St dung diéu kién du dé ham s0 c6 cuc tri, kiém tra tinh cuc tn cua
diém Xnéu trén.

Cau 13 : - Ham s6 da cho 4 ham chan. Suy ra, dd thi ham s8 da cho nhan truc
tung lam truc d6i xing. Do d6, X = 0 la mot diém cuc tri clia ham so da
cho (vi sao ?).

- Trén (0 ; + o0), ta cO y' - 3x2- 2x. Do dé, trén khoang vira néu :
2

y' =0 <= X - —.

3

- St dung diéu kién di dé ham s6 c6 cuc tri, kiém tra tinh cuc tri cla
diém Xnéu trén.

- Két hop v6i goi y thr nhat, rat ra két luan vé sd diém cuc tri cla ham
sO da cho.

Cau 16 :-Taco:y' =-2x5+2x4- x +1 =-(x- 1)(2x4+ 1))

- T d6 suy ra ham sd da cho dong bién trén (-00; 1] va nghich bién trén
[1;+«)e

- Vi vay, ma%(» = N1).

Cau 17 : Gia tri I6n nhat cha ham s® @& cho Y& tung <r | .
cua dinh parabol

y =-x2+ mx - 1(visao?).
. ! I, X o - A A
Cau 20 : - Vi ham s6 d4 cho xac dinh va lién tue trén 1w X
cO tiém cén dung ; R nén deé «hi cua né khong
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Cau 25 :

Cau 26

tau 27

Cau 28

Cau 29 :

Cau 30
Cau 31

Cau 32 :

Cau 34 :

-Dunp dinh nuhfa dc tim tiém céan ngang (nén on lai phan gi¢i han cua
ham so. o lurp 11).

Sv dung kct qua:

Do Aam 3> bac ba y - (IX1+ bx' + cx +d. u XO0. khéng co6 diem

cuc tn kht va chi khi phu<mg trinh (&n v) v' =0 vO rmhidm hoac cé
nghiém kép.”

: Sw dung két qua:

Do Ilil ham s6 bac ba y - axy+ hx' + cx + i/, a * 0, cé dang hai diém

cuc tn khi va chi khi phwong trinh (an x) y' = 0 c6 hai nghiém phan biét.”

. Su dung két qua :

*Ilam sb bac ba y - ax' + hx1+ cx +i/, a * 0, c6 ding hai diém cuc tri
va diém cuc tiéu nam bén trai diém cuc dai khi va chi khi a <0 va phvong
trinh (&n x) y' - 0 c6 hai nghiém phan hiét.”

: St dung két qua :

“D0 thi ham s6 bac ba V= ax'+ hV'+ cx + i/, a * 0. ¢c6 dling hai diém
cuc tri va hai diém do nam o hai phia cua truc tung khi va chi khi phwrong
trinh (&n .v) v' = 0 ¢6 hai nghiém phan biét trai dau."

Suv dung két qua :

“Ham s6 trung phuong y =ax*+ bx2+c¢, a * 0, c6 hai diém cuc dai
va mot dicm cuc tiéu khi va chi khi u <0 va phwong trinh (anx) y' =0
c6 ba nghiém phéan biét.”

: Xem Phan tich va Hwéng dan giai & Vi du 5 (phan I, muc 3).

. S dung két qua :

“S6 dicm chung cla do thi hain s6 y = f(x) va doé thi ham s6 y = £(*)
bang s6 nghiém d6i mot phan biét cia phwong trinh f(x) = ii(jc).”

xn la nghiém cua phuvomg trinh x' + 2x2- 3 =0 va y0= y(x0).

D6 thady, v&i moi nu ham s6>' da cho luén cé hai diém cuc tri (gdm mot
diém cuc dai va mot diém cuc tiéu). Suy ra, dé thi hum sb d6 cat truc
hoanh tai diing mét diém khi va chi khi y{lryn >0.
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Cau 35 : - Ham s6 da cho la ham chan. Suy ra, do6 thi ham s6 da cho nhan truc

tung lam truc d6i xrng. Do do6, dwong thangy = m + 17at ° e
da cho tai 4 diém phan biét khi va chi khi duong thang o ca nam
ben phai truc tung cua do thi ham sd da cho tai hai diém p an iét va

trong hai diém dé khong c6 diém (0 ;.y(0)).
- [ép bjé,mg Bidn thien cda ham b y o L X 2+ 1, voi tap xac dinh

= [0 ;+ o00). Tk do suy ra cac gia tri m can tim.

Céau 36 : Khao sat ham s6 da cho, sé thu duwgc bang bién thién sau :

X  —00 -1 1 +00

1

y o

y !¢ tt
X-1)"

Tw do suy ra maxy = vy

bap an

1 A 1 13 D 4 25 D 2-
2 A 1 14 D 2 26 B 2
3 D 2 15 C 2 27 D 2
4 D 2 16 C 3 28 D 3
5 C 2 17 D 3 29 D 2
6 C 3 18 C 1 30 D 3
7 D 4 19 D 1 31 B 2
8 B 2 20 C 2 32 c 2
9 C 2 21 B 2 33 D 3
10 D 3 22 D 1 34 D 3
1 D 3 23 A 1 35 B 4
2 B 4 24 B 1 B . 4

N
0]



Uhi: Chuong L.
Ham sé Idy thira, ham sé mi va

Ham sé 16garit

I. KIEN THUC VA KI NANG CAN thiét
1. Kién thirc

Theo yéu cau cua Chudan kién thtc mén Toan 16p 12 THPT hién hanh, hoc

A iem v4  fl“4 da dxoc trinh bay t SGK Giai
tich 12 hién hanh. Cuthd : o 4 dxoc trinh bay trong i3

e Cac khai niém :

- Binh nghTa liy thira véi sé mi nguyén duong, lly thira véi sé mi nguyén
can bac ncliamotséthuc(n6z n>2)e

- Binh nghta lly thra v&i s6 mi hiu ti, s6 ml vo ti cia mot s6 thuc duwong-

- Binh nghia ham so lly thlra ;

- Binh nghTa l6garit co sdé a ctia b (a, b la cac s6 thuc dwongvaa = 1) ;

- Dinh nghTa ham s6 md va ham so légarit ;

- Khéi niém phuong trinh va batphwong trinh mi, i6garit.

e Cac kétqua :

- Cac tinh chat cGtacan bac «(neZ,«>2);

- Cac tinh chat cda ldy thtra v&i s6 mi thwc cia mot s6 thuc duong ;

- C4c tinh chét cia I6garit va cac quy tac tinh logarit ;

- Cong thrc tinh dao ham cua cac ham sb Ily thira, md va l6garit (ham so

cdp va ham hop) ;
- Tinh dong bién nghich bién cla cac ham sé Iy thira, mii va l6garit ;

- Dang do6 thi cua cac ham s6 Iy thira, mu va logarit ;
- Cac phvong phap giai phuong trinh, bat phwong trinh mi va l6garit.
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2. KT nang qy >

L . . . T ' 2vn 12 THPT hién hanh, hoc
Theo yéu cau cua Chuan ki nang m6én loan p

sinh can luyén tap dé thanh thuc cac ki nang duéi day :

Co6 kha nang tai hién cac khai niém, két qua néu & muc 1tren ay, ong
cac tinh hudng cu thé. ,
Bi€l str dung céc tinh chat, cong thirc da duoc hoc dé bién ddi, rit gon cac
bi€u thirc cé chira Iy thira, 16garit.

e Biét tinh dao ham cua cac ham s6 Iy thira, mi{, l6garit (ham so cap va
ham hop), trong cac tinh hudng cu thé.
Biét vé& do thi cta cac ham sé Ily thtra, md, ldgarit (ham so cap), trong
cac tinh hudng cu thé.

» Biét cach gidi cac phuwong trinh, bat phvong trinh mi, l6gant co dang co
ban, trong cac tinh hudng cu thé.

e Biét sir dung cac phwong phap da dwoc hoc dé giai cac phwong trinh, bat
phuxmg trinh m{, 16garit c6 dang khong phirc tap, trong cac tinh huéng cu thé.

3. Mot so vi du

Céac vi du dwéi day minh hoa cho viéc van dung cac kién thirc va ki nang néu
O cac muc | va 2 trén day dé xi i, tra 1oi cac cau hoi trdc nghiém c6 ndi dung
thudc pham vi n6i dung cua chuvong nay.

Vidu i :

Pudng cong trong hinh bén la doé thi
cua moét ham sé trong bon hamsé duoc liét
ké & bon phwong Gn A, Bc D duéi day. Hoi
hinrt s6 d6 ia ham sd ncio ?

(2 v _ -

A y=1Jj - B-y =x'n ~ ~ 0 -

c. y=(VvV2). D.y =iog\Ww*

. Phan tich : Nhan thay, tir dwodng cong dé cho ta chi ]
hinh dang cla né. Vi thé, dé tra 16i cau hoi dat ra oc thdng tin vé
cac ham sb dugc dé cap ¢ cac phuong an A B C n* vAe NN clia
diéu nay : > va .C6 hai cach dé thuwc hién
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- Cae : Khao sai va lap bang bién thién (hodc vé do thi) clia 4 ham sé da
cho 0 4 phuong an, roi dwa vao 4 bang bién thién lap duoc (hodc duwa vao hinh
dang cua 4 o thi ve dwoc), tim ra ham s6 théa man yéu cau dé bai.

- cach 2 : Dwa vao dang d6 thi clta cac loai ham sé dwgc dé cap & 4 phuong
an, da duoc tong ket trong SGK Giai tich 12, dé tim ra ham s0 théa méan yéu cau
dé bai.

Hien nhien, lam theo Cach 1 sé mat kha nhiéu thoi gian dé giai quyét dwoc
tinh huong dat ra. Tuy nhién, do la cach duy nhat cé thé, ddi voi cac hoc sinh
khong nho dang d6 thi cla cac loai ham sé da néu & muc 1trén day.

Du¢i day l1a Hedng dan giai theo Cach 2.

« Hwéng dan gidi : Ki hiéu (V) la dvong cong da cho.

Nhan thay, cac ham sbé da cho & 4 phuwong an thudc cac loai ham so : Iy
thira, m{ va l6garit. Can ct dang do thi ctua cac loai ham sé vira néu, ta thdy (€)
chi c6 thé la do thi cia mot ham s6 mii c6 co s6 Ioén hon 1 T do, két hop voi gia
thiét (c ) 1a d6 thi cia mot ham sd trong 4 ham s0 da néu & 4 phuong an, suy ra
ham s6 can tim la ham s6 & phwvong an c.

« Nhan xét : Tir hwéng dan giai néu trén, cé thé thay cau héi & Vi du nay la
cau hoi nham kiém tra kha ning nhan dang ham s6 nho do thi cla no, trong mot
tinh hudng cu thé. Vi thé, cau hoi da ra la mot cau hdi & cap do “nhan biét”.

Vidu 2. (Cau 12 Bé minh hoa mén Toan Ki thi THPT quéc gia nam 2017
cua B6 GD&DT) :

Giaiphuvong trinh log4(x - 1) = 3.

A. = 63. B. X= 65. c.x=80. : D. x=82.

« Phéan tich : Tuy theo cach ti€p can tinh hudng da dat ra, c6 thé co6 hai cach
Xt li du@i day :

- Cach 1 : Giai phuvong trinh da cho, doi chiéu nghiém tim dwoc voi cac gia
tri X& 4 phuong an A, B, ¢, D dé tim ra phwong an tra loi dung.

- Cach 2 mLan luot thay cac giad tri X néu ¢ 4 phwong an A, B, ¢, D vao
phuong trinh d& cho va can ct dang thic thu dugc dé tim ra phuong an tra 10i dang.

Cach 1 la cach xt& li dua trén viéc coi cac phuwong an A, B, ¢ va D chi la cac
phrong an dwogc néu ra dé lam dir liéu doi chiéu.

Cach 2 la cach xt li dva trén viéc coi cac phuwong an A, B, ¢ va D la mét
phan gia thiét cla tinh huéng da dat ra.
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« Hwdéng dan giai :

- Cach 1:Ki hiéu (*) la phwong trinh da cho, tacé : (*) ~ x ~ 2 65.
- Cach 2 : Bang cach thay lan lwot cac gia tri Xnéu o 4 phvong an , ,c, D
vao phuong trinh da cho, sé thdy X= 65 la nghiém cla phwong trin 0.

e Nhan xét : Vi c6 thé x& li tinh huéng theo cach 2 nen GOthe  COltinhhuong
d6 duoc dit ra nham kiém tra viéc hi€u khai niém nghiém cua mot puong trin
va kha nang tai hién khai niém dé trong mot tinh huéng cu the. Noi cac ac, co
thé coi cau hoi da ra la cau hoi & cdp do “nhan biét”,

Vi du 3. (Cau 13 Bé minh hoa mén Toan Ki thi THPT quéc gianam 2017
cla B6 GD&DT) :

Tinh dao ham cua ham s6y = 13T.

A y' = X13r-'. B.y = 13vin13.

e Phan tich : Vi diéu quan tdm & cau hoi la dao ham cia mot ham sé mi (so
cdp) nén can can ct cong thirc tinh dao ham cla ham s6 md dé tim ra phwong éan
tra 101 dung.

« Huwdng dan giai : T cdng thirc tinh dao ham cta ham sé md, dé thdy B la
phuong an tra 101 ddng.

« Nhan xét : Cau hoi & Vi du nay 1a mot cau héi nham kiém tra viéc nh¢ cong
thirc tinh dao ham cta ham sdé mi (so cap) va kh& nang tai hién cong thic do trong
mot tinh hubng cu thé. Vi thé, cau hoi da ra la mot cau hoi & cdp do “nhan biét”

Vidu 4. (Cau 14 Bé minh hoa mén Toan Ki thi THPT qu6c gia nam 2017
cua B6 GD&DT) :

Giai bat phuong trinh log2(3x - 1) > 3.

A. x>3. B.i<x<3. C. X<8. D x> —

. T Amv!yéu f* da‘rai cau hoi la tim % nghiém cta mot bét
phucyng trinh c6 dang Iog fu) >bh, véia, b>0vaa* 1, né, can dya vao cach

gidi bat phuong trinh c6 dang vira néu dé tim ra phwong an tra loi d

Hwéng dan giai : Taco : log,(3x- 1)>3 o ly - 12 y }1
N ~ > <z> > -
Tw do, A la phwvong an tra 161 ddng.
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nay 1a mot cau hoi nham kiém tra kha nang st
ng trinh logarit dd biét dé gidi mot bat
tw cac bat phwong trinh da dwoc dé cap

mot cau hoi ¢ cap do “thong hiéu”.

oa mén Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017

Cho cac so thyc duong a b ygf o « § Khéng dinh nao sau day la khang

dinh dang ?
A. logu(ad) = iloguo. B. logw2(ab) =2 + 21ogab.
C. loga(ab) = -logfl6. D. logul{ab) = Y + ~logab.

« Phan tich : Piéu quan tdm & cau hoi nay la biéu dién cta log 2(ab) qua
1°84 1~ A, B, ¢, D khéng cho ta m6t goi y nao trong viéc dinh huvéng
tim cach gidi quyét yéu cau dat ra. Vi thé, chdng chi c6 thé déng vai tro la cac di
lieu d6i chiéu. Do d6, cach duy nhat dé trd 16i cau hdi dat ra la s dung cac cong
théc tinh 16garit thich hop dé bi€u dién log ;(ab) qua log b, rbi d6i chiéu voi

cac dap an da cho dé tim ra dap an duing.

e Hudng.dan giai : Ta co :
logu:(ab) =i\oga(ab) =~(loguo + log» =i + “logud.

D la dap an dang.

e Nhan xét : Cau hdi & Vi du nay la cau hoi nham kiém tra kha nang ap dung
“thd” cac cong thic tinh l6garit vao viéc gidi cac bai tap don gidn. Vi thé, cau hoi

da ra la mot cau hdi & cdp do6 “thdng hiéu”.
Vidu 6 (Cau 18 Bé minh hoa mdén Toan Ki thi THPT quéc gia nam 201
cua Bo GD&DT) :

Tinh dao ham cla ham s6y

1- 2(x + 1)In2
A > vV
1- 2{x +1)In2

2TRCNGHEMITONNDY A

7

33



o . anA B c¢, D khoéng cho ta
. Phln lich : C6 thé thdy, & cau hdi nay, cac dap » ' cau dat ra Vi thé

mot goi y nao trong viéc dinh hudng tim cach giaj qu ~ c¢jch duy nhat dé tra
ching chi c6 thé dong vai tro la cac di liéu doi chieu. ~ ~ chiéu v¢i cac dap an
[0 cdu hdi dat ra la tinh dao ham cla ham s6 da ¢ o, ro

A, B, c, D dé tim ra dap an dung , . h a
Ann cua ham thwong, cong
. gté/ : Sr dung congthic tinh da “ataco :

thirc tinh dao ham cua ham bac nhatva cong thic tin

_4X- (x + 1).4Mnd4 1- (x + DIn4d
y - = 4 ~ " 22

A la dap an dang.

« Nhan xét : Cau héi & Vi du nay la cau héi nham kiém tra viéc hiéu, nh& cac
cong thirc tinh dao ham, cac tinh chat ctia ham s6 mi, ham s6 l6garit; kiem tra k a nang
van dung cac kién thirc dé vao viéc tinh dao ham cia moét ham s6 co dang khong phuc
lap. Vi thé, cé thé coi cau hoi da ra la mot cau héi ¢ cap do “van dung (thap) .

Vidu 7. (Cau 20 D€ minh hoa m6n Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017
cla Bo GD&DT) :

Cho hai s6 thuc a va b, v6i | <a <b. Khang dinh nao duéi day la khang
dinh ding ?

A. logub <1< log, a. B. 1<logab <IlogA a.
c. log, a <logub <\. D. log, a <l1<logu b

e Phan tich : Diéu quan tam & cau hdi trén la sy so sanh logi(b log a véi 1
va su so sanh hai logarit d6 v&i nhau. Nhan thdy, cac dap an A B ¢ D chi c6 thé
dong vai tro la cac dir liéu d6i chiéu. Vi thé, cach duy nhat dé tra loi cau hoi datra

la tim cach so sanh cac l6garit d6 véi 1va véi nhau. Cé thé c6 hai cach tim ra cac
so sanh do :

-Cach 1:béyrang 1= loe,a = |O§hh, 08 {ng {lvr\rli

ra cdc so sanh néu trén
nho tinh dong blen nghich bién cda ham s6 I6garit

- Cach 2 ; PE yrang 4 khanang A, B.c. n ... -
néu da xay ra kha ndang nay thi khong thé xay ra kh’ XUrtg C
nang, néu da dang cho mot cap gia tri a, b cu thé nao dé 1 Kia) yaxm  Kii

bai thi nd phai ding cho moi cap 8|a r| BVHac ciing tho s rrr]1an didu kién
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dé bai. Diéu nay goi y cach tim ra so sanh gira 1, log b va log*a nh& viéc gan
cho LD cac gia tri cu thé thich hop, thuan tién cho viéc tinh loguwb va log,, a.

« Hwdng dan gicii:

- cach ! (dua vao tinh dong bién, nghich bién cla ham sb l6garit): Vi 1<a <b
nén log, a <log, b =\ =log a < log,, b.

- Céch 2 (dwa vao viéc gan cho a, b cac gia tri cu thé): Chona=2, b = 22, ta

c6 1<a <bva logtth = log, 22=2log, 2 = 2 va log,, a = log2,2= —o0g22 = —
2 2

| v do, vi M <1< 2, tadugc logAa <1< log b.

e D ladap an dang.

* Nhéan xét : Du thwc hién theo Cach 1 hay Cach 2 trén day, dé tra 16i duoc
cau hoi da dat ra, nguwoi lam bai can hiéu ban chat Toan hoc cla ndi dung cau hoi va
can tim dwgc mdi lién két logic gitra ndi dung dwgc quan tdm va cac kién thirc Toan
hoc da dugc hoc. Vi thé, cau hoi da ra la mot cau hoi & cap dd “van dung (thap)”.

Vidu 8. (Cau 21 Bé minh hoa mdn Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017

cua Bo GD&DT) :

Ong A vay ngan han ngan hang 100 triéu dong, voi 1di sudt 12%/nam. Ong
mu6n hoan no cho ngan hang theo cach : Sau ding mot thang ké tir ngay vay, 6ng
bat ddu hoan no; hai ian hoan no lién iiép cach nhau ding mot thang, so tién
hoan ng &@ moi lan 1a nhu nhau va tra hét tién no sau ding 3 thang ké tir ngay vay.
Hoi, theo cach do, s6 tién m ma dng A sé phai trd cho ngan hang trong moi lan
hoan no 14 bao nhiéu ? Biét rang, |4i sudt ngan hang khong thay doi trong thoi

gian 6ng A hoan no.

A m= (triéu dong). B. m= (triéu dong).
3 (1.01; -1
c m=i "™ 1~ (triéu dong). D. m= (triéu dong).
. Phéan tich mCau hé&i néu trén la mot tinh huéng Toan hoc gia dinh, cé ndi

dung thuc tién Vi thé, dé hiéu va giai quyét tinh hudng dat ra, can lvu y téi cac
khai niém thuc tien dugc sl dung trong phat bi€u cla bai toan; chang han, khai
niém vay ngdn han” hay “ldi suét”,... Trong thuc tién hién nay, “vay ngan han”
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ngan hang la loai hinh vay véi thoi han tr 1 nam tré xuéng va 01 VOl oai inh
vay nay, clr sau moi thang ngan hang sé tinh 14 mot 1an dé gop tién ailP atsinh
vao s6 du no tai thoi diém tinh 14i, 14i sudt 1thang bang laisuat ham ¢ ia c 0 12
va duoc tinh theo s6 dw no tai thoi diém tinh 14i.

e« Hwdng dan giai :

- S6 tién 6ng A con ng ngan hang sal lan tra th(* nhat :

(100 + 100 X 0,01) - m = 100 X 1,01 - m (triéu dong).
- SO tién 6ng A con no ngan hang sau lan tra th hai :
(100 X 1,01 - m).1,01 - m = 100 X (1,01)2- (1,01 + \)m (triéu ddng).

- Vi 6ng A da hoan cho ngan hang toan bd so tién ng, sau lan trd thu ba, nen :

0.= [100x(101)2- (1,01 + Dw].1,01 -m = 100x(1,01)3- [(1,01)2+ (1,01)+ [w

Tw do suy ra

I00x(101)3 100x(1,01)3x0,01 . (1,013

m~ (101)2+ (1,01)+ 1" (1,01 - 1)[(1,01)2+ (L01)+ 1]  (L,01) - r

Nhu vay, B la dap an dung.

« Nhan xét : Cau héi & Vi du nay la cau hoi nham kiém tra kha ndng van
dung téng hop céac kién thirc Toan hoc da biét va cac hiéu biét thuc tién dé giai
quyét mot tinh huéng Toan hoc mai, co6 ndi dung thuc tién. Do dd, cd thé coi cau
hoi da ra la mot cau héi & clp dd “van dung cao”.

1. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

Nham muc dich tao diéu kién thuan loi cho viéc sv dung sach trong qua
trinh giang day va hoc tap, cac cau hoi dwéi day (ngoai trir cac cau tir 36 den 39)
duoc sap xép lan luwot theo céac tiél (xoan) trong Chwong, cac cau hoi twong ¢ng
véi moi tiét (xoan) dwoc sap xép theo cdp do nhan thic tdng dan. Cac cau tir 36
dén 39 duwoc coi la cac cau tong kél chuwong.

1 Tim tap xac dinh U' cita ham s y = X s.
A. <= (—0;0). B. » =(0;+00).
c. J=cm;+x) D. A =(-00 ; +00)\ 10}
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Tinh dao ham cua ham s6 y - X -

1 1 2

21 4 = _
\ C. y'=——3x 1 D.y'=--x\

Al = B. =--X

PBuong cong & hinh bén la d6 thi cia mot
ham s trong bon ham so duoc liét ké & bon
phuvong an A, B, ¢, D du¢i day. Hoi ham so
do6 la ham s6 nao ?

Ay = Xo. B.y =Xs.

C. y =%4 D.y =X~
Cho ham s8 y =x~". H&i khang dinh nao

dudi day la khang dinh dang ?

A. D6 thi ham s6 da cho khong c6 tiém can.

B. 6 thi ham s6 da cho c6 mot tiém can ngang va khdng cé tiém can dirng,
c. D06 thi ham s0 da cho khdéng c6 tiém can ngang va c6 mot tiém can ding.

D. D6 thi ham s6 dd cho c6 mot tiém cén ngang va mot tiém céan ding.
1
Tim tap xac dinh @cuta ham s6 y= (1 - x)3.

A. ['= (-00 ; +00). B.Ar=(-co;l].

C. ~=(-00 ; 1. D. U'= (-00 ; +00) \ {1}.
|

Tinh dao ham cta ham s6 y =(1 - X2) 4.

5 -
A v (1-xV - B.y:-z—x(l-x2)'4.

1 1 -
C.y' =-x(I - x2) D.y" =-jc(l - X2) 4.

Tinh dao ham ctia ham s6 y - (1 - 2c0s2x)4.

A y' =41 - 2cos2x)\ B. y' =-4(1 - 2cos2x)\sin2x.
C.y' =81 - 2cos2,v)\sin2x. D. y' =16(1 - 2cos2x)\sin2x.
Tim s6 thuc i/, biét log3(2 - u) = 2.

Al =-4. B.a=6. c.o=-7. D.a=-6.
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10.

11.

12.

13.

14.

38

Tim s6 thuc a, biét log, «.log * a = 32.

A. a= 256 hodac a = B. a = 64.
256 |

c. a = 16. » .+ - 16hodc ¢ = —.

Cho a la mot s6 thuc dwong, khac 1 Dat log, a = 0. Tinh sb tri cla biéu

thirc sau, theo 0 : p = log, &* - log™, a2+ 1°s,,9.

9_s,y2 2(1
A 15:-—_Sy_ STl R —— (-
a 4 «
c P>=1lz_L2"1 D.p--3a.

Cho a va 6 la cac s6 thuc duvong, khac 1. Bat logub = a. Tinh theo a sb tri

cla biéu thic : p =log 2b - log”™ & .
ry2- 19 a2- 12

a
Aré%_- Z/} D. ﬁ)’ = E_%_—__E_.
2

Cho o va 6 1a cac s6 thuc duong,  * 1. H6i khang dinh nao du¢i day la
khéng dinh ding ?
A. logy- (¢T + ab) = 1+ 4 log(b. B. log"(i" + ab) = 4 + 2logab.

«

c. logA a2+ ab) =2 +2log,(¢* +b). D. 1 o g + o> = 4logtl(o + 0).
Pit a = log, 5 b = log45. Hay biéu dién log,510 theo & va 6.

2ab n_®2- ab
AIonglO-"°— B.log,s,0 =—
C. |Ug,,10: 2(Ub + 6) D' |°8,SlO = ~£/(,7 +7b'

I 7
Cho ham s6 = -7. Khang dinh nao duw¢i day la khang dinh sai ?

A%/ —|n—

B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-00 ; +00).



15.

16.

17.

18.

19.

20.

C. b6 thi ham sd da cho c6 mot liém can ngang la truc Ox.
D. Toan bd do thi ham sd da cho nam phia Iren truc hoanh.
Tinh dao ham ctaham soy = 7'

Ay =X.T \ B.y'=r. c. v'=7"InT7. D./ =4
In

1linh dao ham cua ham s6 y = 19r2+1

Ay =2x(.v2+ 1).19n7 B./ =(2x + 1).19'i+.

c. y' =0.X+ 1).19v2H.Inl9. D. y' = 2x.19'1+1Inl9.

Tinh dao ham clta ham so é/: - 088%\; 1

A |1 shx ~ 4(cosx - 1)In3 f_sinX- 2(cosx - 1)In3

34v n my 34

n sinX + 4(cosx - 1)in3 TA , sinX + 2(cosx - 1)In3

y -~ 3n . DI Y = emeemeememeeee e

Cho ham s6 y = log”"j X Khang dinh nao du¢i day la khang dinh sai ?

A. Ham s6 da cho c6 tap xac dinh Ux=R \ {0}.

B. Ham s6 da cho déng bién trén tap xac dinh.

c. D0 thi ham s0 da cho c6 mot tiém can ding la truc Oy.
D. D6 thi ham s6 da cho khdéng c6 tiém can ngang.

Cho ham s6 y - log, IXI. Khdng dinh nao duéi day Ia khdng dinh sai ?

3

A. Ham s0 da cho c6 tap xac dinh 0' = IR\{0}.

c. Ham sd da cho nghich bién trén moi khoang xéac dinh.
D. D6 thi ham s6 dad cho c6 mot tiém can dirng la truc Oy.

Tinh dao ham ctda ham s y = log| IXI.
3

' In3 1 A

Ay =-10°% Byt

y XlIn?2 y

cC.y =r_ I — . D. /= 1
X|(Tn2 = In3) x(In2-1n3)
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Tim lap xac dinh ly cuaham sé v = log(I X + X

t- VsN
A. o= (—D; -foo). B.

+
C.G' 1 V5;+CO _m

Tinh dao ham cla ham s6 y - log2(-x2+ 2x + 1)-
5

Ay = In5
(1 + 2X - X2)In2
_2(x *1)In5
@+ 2x - X2)In2
1
c./ =
21 - x)(I +2x - x2)(in2 - Inb)
2(1 - X
D. / ( :

T @+ 2% x )(In2 - In5)

Tinh dao ham ctia ham s6 y - log”™ I12x - 51

. 4 B/ = '1
Ay = (2x —5)In3 ' 12x - 51In3
4
c. | = 1 D./ = .
' (2x-5)In3 I2x - 5jIn3

Cho ham s6 f(x) = —?7>-<7 . Hoi khang dinh nao dwéi day 1a khang dinh sai

A. f(x) > 1<=>*> (x2- I).log25.

> l =
| + 1og25 1+ logs?2

c. f(x) >loxlogi 2> (x2- 1).log35.

3

D. f{x) > 1<=>xIn2 > {x2- 1).In5.



25.

26.

217.

28.

29.

Tinh dao ham cla ham s6 y = log .i"x 3/ m¥]]

Ay =iiliaLz2)nI D 32tIn9 + 1
(jf.32t+ 1)tn2 = > = (N+i)lnV2'

c.y'=iiln3 + 1)-31 1 YU- 4jc2.32t“
(x.32t + I)InV2 my ~ (jc.33f+ Dinv2 *

Giai phvong trinh (0,8)rU_2)= (1 25)*"3

A. Phuong trinh da cho v6 nghiém.

B. *=I"Ahodc *=1i"H

, 2 2
L. x - —£+hoéc XM= - 1-
2 2
3- V2i 3+ V2T
D. X = ——— — hodc X = e —
2 2

Tim tap nghiém s cla phuong trinh 2'24r 1 = 1

A. S ={0; 1}. B. 5 =

_ 1- V3 -1 +4i
c. S =I-1-V3; -1 +VIJI. D. 5=

Gidi bat phuong trinh (0,4)t(r+)> (2,5)3 .

A. Bét phuong trinh da cho v nghiém. B. X<— hoac X >

c.1 "3 <x< LIi"T. D. <,<zlxvn.
2 2 2 2

Tim tap nghiém S cla bat phuong trinh 3X5* < 1
A 5=0. B.s=(-00;0).
c. 5=(-10gj3;0). D-s = (-«>;-log53) u (0 ;+ 00).
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. 1 .3 4- udav 1a khéng dinh ding
30. Cho phuong trinh —F— = — Hoi khang dinh nao
2X~x 5
A. Phucmg trinh da cho vO nghiém.
B. Phwong trinh da choc6 duy nhét nghiém.
c. Phuong trinh da cho ¢ hai nghiém phéan biét cung dau.
D. Phuong trinh da cho cé hai nghiém phan biét trai dau.

31. Tim tap nghiém cda phuong trinh log2(x2- x) = 3.

A. 0. B. {-2; 3}.
fl - V33 1+ >/334 1_Jyi_ 1+
K Z ) ; N

32. Giai phuong trinh log”"(x + 3) - log2(x + 4) = 2.
r ' V2T-5
A. x =2V2 - 1. B. x-=

C. x- 2V2 - 1hoac x = , D. x = 2\i2 - 1hodc X 2V2 1

33. Cho phuvong trinh : log5(x3- x) + log02(x2- 2) = 0 (*).
Hoi khéng dinh nao dudi day la khang dinh sai ?

X - X

>0
A (*) <= 2-2-0 B. (*) < x2- 2
XT- x2- x +2=0. x3- x2 X+ 2=0.
3- X >0
c. (™ o * i °
®) 3- x2- x +2=0. D. () » !))((ITX2->)'('+2:O

34. Cho bét phuong trinh :log21X+ 11+ log, 5(x + 2) >0 (*).
3

H6i khang dinh nao dudi day la khang dinh ddng ?
X * -1

A (*) < x+2>0 B. (*) <=
IX + 11> X + 2.

V+2>0

IX () o ix+2s0
1L+ 11> X+ 2. IV+ 1< x +

c. () <=
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36.

37.

38.

'+ 30.

I mca cac “ia tr- cua tham s6 m sao cho phwong trinh
g2 x 3x w + 10) = 3 c6 hai nghiém thuc phan biét, trai dau.

A-W<4- B"<2 c.m>2 ' D.m>4.
D}imng an 03}119& gﬂ |%§‘9 %m,cﬂa mot ham
s6 trong bon ham s6 duoc liét ké & bon phuong \Y

an A B, C, D dwéi day. Hoi ham s6 d6 1a ham
s6 nao ?

Ay zlm,,x. B.y = X*.
B 1 ' X
C.y = Dy :l@v 0

(S)
Gidi bat phvong trinh X+ log02(l - 5\ > 0.
A. X > log022. B. X< log022
C. 10g022 <X<o. D. logo, 2 <x <0.

Gid st ctr sau mdt nam dién tich rirng cla nuwéc ta giam Xphantram dién
tich hién cd. Hoi sau day 4 nam dién tich rirng clla nuwéc ta sé la baonhiéu
phan dién tich hién nay ?

. x Ve

A. 100%. B - .
I 100J 100 oo

Cho biét phuong trinh log, (3t+1- 1) = 2x + logi'2¢cé hai nghiém ; goi hai

nghiém do 12 X va x2. Hay tinh tong s = 2" + 27
A.s=180.  B.S =45, C.b-9 D.s =252,

. G&l Y - HUONG DAN GIAI - DPAP AN

Goiy - Hedng dan giai

Cau 5. Vi — la s0 khéng nguycn nén theo dinh nghta ham sé Iy thira, ham so

3
da cho chi xac dinh tai cac gia tri Xma 1- x > 0.
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Cau 6va Cau 7. Goiy :Cac hamsdé dachocé dang7 = ((Wx)) («0 =1 X \a
a=--0Caud, u(x) =1-2co0s2x va« = 4¢Cau

Cau 8. Thay céac gia tri it da cho & cac phuong an A, B, c, a leu thic
log3(2 - a) dé kiém tra.
Cau 9. Co thé tim ra dap an dung theo haicach
- Cach 1 : Lam theo cach o Céu 8.
. - .. , LR rr cho viéc tim raa, nhw sau :
- Cach 2 : Bién ddi hé thtc da cho, lamcancu c o 1C

logit,logjia =32«2(log2fl)!'=32«(IPg3«) =16

log2a = -4
vog2a =4.
Lam theo cach 1co thé s& mat nhiéu thoi gian hon so VOl cach 2.

10. V6ilwuy - =3-1, =3- va9= 32, hién d6i p thanh biéu thic chi
3
chtra log3o :

p - log, a- log"ir2+ loga9 = —og.,a - 4log, a + 21oga3

2 2-5(log3a)2

=-5] + =
21008 % 5 log™d

Cau 11. Tuwong ty Cau 10, bién do6i p thanh biéu thirc chi chira logab.

Lruy : Vi b >0 nén theo dinh nghia lly thira v&i s6 mi hitu ti cta mix
|

s6 thuc dwong, tacoyib = b-.

Cau 12. Goiy : log™(i*2+ ab) = 21ogo(a(a + b)).

.Jlog, 5.100s(2.5
logj(3.5) . gs(2:5)

1 1
va logs2 " log,5 2log,5
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Cl,, 16. Goiy :Ham s6 da cho cé dang” = u,=i9va ,(,) = r'+ ).

Cau 17. - Viét lai ham s6 du6i dang » = QO8T- i

/\4_V *
Vi *i*cac COm IM c tin? Clia ham thwvong, hamy - GHVva
and } =a (0 =3, w(r) = 4x) dé tinh dao ham cua ham s6 néu
trén.
Cau 2 O dinh nghia ham so6 ldgarit, ham s6 dd cho xac dinh tai tdt ca céac
dietm*ma 1- *m+:r >0
Cau22. oo/™ :Ham sé dachocédangy = hguu(x)(a =- va

W(*) = -x 2+ 2* + 1).

Cau23. Goiy :Ham s6 dacho c6 dang”™ = logo\ti(x)\ (a =s va «(*) =2* - 5).

0(7/y : Vi 2, 10lva e déu Ién hon 1 nén tir tinh chat déng bién,nghich
bién ctia ham sé ibgarit suy ra : f(x) >1 <>log, f(x) >0
f(x) >10 log/(x) >0 vaf(x) >10 In/(x)>0.

Cau 24.

Cau 25. Goiy ;Hamsédachocdédang7 = log u(x)(a = V2 va u(x) =X.32" + 1)
ham s6 y =32vla ham s6 c6 dang y = a"be (U =3 va u(x) = 2x).

Cau26. Dé y rang 0,8 = —va 1,25 = —, cO thé viét lai phvong trinh da cho

X -3

14\
. *)
\5]

yX(X - 2) 7# .r-3 7 V-x-3
Taco : ()<= (g |4> = 1¢{é - 1 . - X%_

du@i dang

Cau 27. o00/_y : 4x~1=22r")).
2 5 X, X
| bat p

Cau28. PEyrdang 0 4 = 5va 2,5 = ,\CO thé viél lai hwong trinh dd cho

r(.v+|') 3- 2w .

. &2 '
dwdi dang 1—1 3 |1;_ e (¥
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*o»

, 2
Tw dé. do >0 Vxe K,taco :

VoY
.><‘+><+3
(2Iv(.r+l)(2)3-2x2 nom >1 <‘;>-X2+X +3<0
<> . <~
15: > . 5,
(do —< 1).
5

Cau 29. oo¢/>":Lay logarit ca hai vé cla bat phwong trinh da cho.

r-> 3
au 30. Viét lai ph inh da cho dugi : =- (D
Céau 30 i€t lai phuong trinh da cho du¢i dang 2/ 5

Taco: () < x2- X=1log,- 0 x2- x +log2—=0 (2).
25

Do 2> 1va —< 1nén Iog?3—< 0. Vi thé, (2) la phuong trinh bac hai co
5 25

ac < 0. Suy ra D 1a khang dinh ding.
Cau 31. Goiy :Kihiéu (*) la phuong trinh da cho, taco : (*)<= X2 - X =2\
Cau 32. Goiy : Ki hiéu (*) la phwong trinh da cho, ta co :

ix+3>0
A 210920 + 3) - log2(x + 4) = 2.

Cau 33. -PEé yrang 0,2 = - , viét lai phwong trinh (*) dw6i dang :
logj(x3- x) =log5(x2- 2).

- Tlr d6, can clr cac phép bién dbi twong duong da biét doi véi phuong
trinh c6 dang co ban loguf(x) = logug(x) dé tim ra khdng dinh sai
trong cac khéng dinh da néu.
: 3 .

Cau 34. - bé y rang 15=-, viét lai bat phuong trinh (*) dwéi dang :

log, IX+ 11> log,(x + 2).

3 i
- Tu d6, can clr cac phép bién dobi lvong duongda biét doi voi bat
phwong trinh c6 dang co ban log, /(,) > log. da ,i“ra jhjng
dinh sai trong cac khang dinh da néu.
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Céu 35. - Ki hiéu (.) la phwong trinh da cho. taco :(») « +3t+ (m- 2)=0.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

h'~ °' qan cu Can va dii dc mét phutmg trinh bac hai cé hai
y ¢m p an biet trai dau, tim ra cac gia tri m thoa man yéu cau dé bai.

G(/y . Kl hieu (*) la bat phuong trinh da cho ; dé y rang 0,2 = —va

5> 1,tacé:(*) o i]~5">0 Ist<1
[log5(1 — 5') < X [1-5* <5*.

Goi y :Visau mdindm giam Xphan tram dién tich hiéncé” nén “sau
moi nam con lai*( 1 - dién tich hien QO X
I 100J

C6 thé cé hai cach thuc hién yéu cau dat ra :
- c &ch | : Giai phuong trinh da cho dé tim cac nghiém X va x2, thay céac
gia tri tim duoc vao tong s va thuc hién cac tinh toan dé tim ra dap so.
- Cach 2 : Can ct qua trinh tim X,, x2, tim ra céc tinh chat dac trung cla
tong s, tir d6 dinh ra cach tinh s “nhe nhang” hon ca.
Du¢i day la cac thong tin cd thé khai thac duwoc, khi tién hanh x li tinh
huéng theo Cach 2 :
- Ki hiéu (1) la phuong trinh da cho, ta co :
(1) C> log3(3v+1-1) +log,2 =2x  log,(2.3t+ - 2) = 2x

<> 2.3+ - 2=3% « 3X- 63 +2=0 (2).
- Nhw vay, céc nghiém X, x2 cua phuwong trinh (1) c6 the dwgc tim ra nho
viéc giai phwong trinh (2), bang cach dat 4n s6 phu / = 3\ N6i cach khac,

3V va 3V la hai nghiém cta phuwong trinh (&n/) :r - 6t + 2=10. (3)

=Dé yrang S = 27Y+ 27 —(3'1) + (31:y , s& thdy dé tinh S, can tinh
tong 1ap phwong hai nghiém cla phwong trinh (3).

Véi viéc nhé dinh Ii Vi-et cho phwong trinh bac hai va nhé hang déng
thtc a + b' = (a + by - 3ab(a + b), sé thdy ngay mot cach tinh téng s

~hdng ClU3 viéc jllai cu the CUC phuwong tiinh.
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Chuong lil.
NGUYEN HAM, TICH PHAN VA UNG DUNG

l. KIEN THUC VA Ki NANG CAN THIET
1. Kién thirc

Theo yéu cau cla Chuan kién thi'c mon Toan lap 12 THPT hién hanh, hoc
sinh can hicu, nho cac khai niém va két qua duGi day
 Cac khai niém:
Dinh nghTa nguyén ham cta ham s6 (trén mot khoang K).

Binh nghta tich phéan.

Ki hiéu nguyén ham; ki hiéu tich phan, can trén, can dwéi cua tich phan.

Khai niém dién tich hinh thang cong.

Khai niém thé tich khoi tron xoay tao thanh khi quay mot hinh thang
cong quanh truc Ox.

e Cac két qua:

if(x)dx=F{x) +C~>F"'(x) =f(x).

Chuy: Khoang K la khodng xac dinh cta / (x). Vi vay, motcach chinh

xac phai cé F'{x) - f(x),Vx e K. Do d6 J—cl = Inx + Cla mot két
X

qua sai.
- Jf\x)dx =/0) +c . K&t qua nay ciling cé nghia laf(x) la mdt nguyén
hum cta f'(x) (néuf(x) vaf(x) cd cung tap xac dinh).

- Cac tinh chéat cta nguyén ham.
- Cong thirc doi bién s6 nguyén ham. Cong thirc nguyén ham tirng phan.

Bang nguyén ham cac ham so thvong gap.

e Cac tinh chat cla tich phan.
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t ong thirc doi hién so tich phan, c6 ne thic tich phan tirng phan.
Cong thic tinh dién tich hinh thang cong. Cong thirc tinh dién tich hinh
phang gidi han bai hai duonu cong.

Cong thic tinh thé tich khoi tron xoay tao thanh khi quay mét hinh thang
cong quanh truc Ox.

2. KT nang

I heo yéu cau clia Chuan kién thrc mon Toan I¢p 12 IHP r hién hanh, hoc
sinh can luyén tap thanh thao cac ki nang sau day:
e CO0 kha nang van dung cac khai niém néu & muc 1trén day trong cac tinh hudng
cu thé.
e Biét kicm tra mét ham s6 F(x) c6 phai la nguyén ham cta ham s6 f(x) hay
khong.
 Biét kiém Ira tinh ding dan cla khang dinh 1 f\x)dx = F{x) +¢ .
e Biét tinh dao ham cac ham s6 dcm gian (da hoc trong chuong trinh Toan 11) phuc
vu ycu cau kiém tra xem mot ham s6 F(x) c6 phai la nguyén ham ctia ham sd
f'(x) hay khong (hodc kiém tra tinh ding dan cua khang dimh

if(x)iix= F(x) +C).

e Biét dung cac tinh chat cta nguyén ham va cac cong thirc nguyén ham cla c&c
ham s6 thudong gap dé tinh nguyén ham cla nhirng ham s6 don gian.

e BIét tinh tich phan bang hai cach: si* dung dinh nghfa tich phan quy bai toin
vé tim nguyén ham; st dung cac phuvong phap tinh tich phan: phwong php
khai trién, phuvong phap doi bién so, phwong phap tich phan tlrng phan.

e Biét mot s6 dang ham s6 cé thé tich phan tirng phan: xa.j\x), trong dé f(x)
liom gt trong cace ham s 1 Y+L 'cos(kx +b), sin{kx +b), In (kx +b).

« Biét bién ddi cac biéu thic lvgng giac, biét gidi cac phwong trinh lwgng gidc
don gian (da hoc trong chuong trinh Toan 10 va Toan 11).

« Biét tinh dién tich hinh thang cong va tinh dién tich hinh phang gi¢i han kdi
hai duong cong.

Biét tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay mot hinh thang cong quanli
truc Ox. : :
V&i cac bai toan tinh tich phan nhitng ham s6 chira gia tri tuyét doi, cac ke
toan tinh dién tich hinh phang, hoc sinh cin ndm virng ki ndng pha dau gia

tuyet doi biét xét ddu mot biéu thic. Dic biét, hoc sinh nén nam dioc
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tinh chat. Neu ham so lién tuc va khong triét tiéu tai diém nao trén mot khoang
. thi ¢6 dau khong doi trén khoang dé da hoc ¢ 16p 11.

3, Mot s6 vi du
Vi du 1. (Cau 23 Bé minh hoa mdén Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017

cuaB6 GD&DT) : Tim nguyén ham cla ham s6 f(x) = yj2x-~\.

A jIwW ~ =](2x-1)E -T +C. B \f(x)dx =-(2x-\)yllx~\+c.

C.if(x)dx =~~uv 2"7T +C. b. If(x)dx=-j2x-1fC.

Hudng dan gidi: Cach 1 Hoc sinh can nam virng ki ning kiém tra tinh ddng
dan ctia khang dinh | f(x)dx = F(x) + ¢ va phai nh¢ cach tinh dao ham cua can

thirc, cla tich hai ham so.

Cach giai: Ap dung cong thirc (Vw) = -—7= va (uv) = u'v + uv' ta co:

2\lu
~\] = = 2 = 1
2\j2x-\ 2yj2x -7 \j2x -1

(x-1)&£ m ) = (2x- D yITI-7 + (2x-1).(y/2x-\j

=2yj2x-\ +(2x-1).-r=L= = 3y/2x-I.
V2x-i

Do dé v&i moi so thuc k\

{kK\[Yx-1)'= 7=—>* V2x-i
V2x -1

la:(2x - \)yi2x - 1j = 3kyj2x-\

[k(2x - DV2x~-T] = V2x-1 0 3 i=lo " =-.

Vay B la dap an dang. .
C6cA 2. Hoc sinh co thé viét /(*) = (2x - 1)2 va tinh J/(x)c6r bang phuong

phap d6i bién so.
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Vidu 2. (Cau 25 Dé minh hoa mén Toan Ki thi THPT quéc gia nam 2017

cua Bo GD&DT) : Tinh jichphan i =i cosaxsin xdx m
0

A | =—TRA. B./=-TH4 c. / =0. D./=

Huwéng dan giai: Ham s6 lay tich phan la tich nhirng ham lwgng giac cuax,
C6 hai cach tinh céac tich phan loai nay: Bién doi lwvong gictc tic » an ' ong dé
dra vé tinh tich ph@n caa COSkx, sinAx hodc doi bién s6 de dwa ve tin tic p an
ham Iy thira.
Céach giai 1: Ap dung cong thirc bién tich thcinh téng, ta co
2 1+ cos2x

: 1
COS X = ========-mm- COSXSINX = —sin2x
2 2

=> COS3xsinx = -sin2x(l + cos2x) = -(sin 2x +sin 2xXxc0s2X).
Y Y4V

4
1. 1 .

= —sin2x + -sin4x
4 8

n(\ I N \n \ K
, Dodd [/ =F —sin2x +-sin4x \dx =—J"sin 2xdx +—] sin 4xdx .
ov4 8 J 40 80
Ap dung cong thic Isinkxdx = _k COSkx + ¢ va COS2nn = 1, ta dvoc:
K \ n \ n
\s\n4xdx = - —co0s4x =-—1-1)=0.Twong ty Isin2xdx = 0.
0 4 0 4 0

Do d6 / =0, ¢ la dap an dung.
Céach giai 2: bat t = cosx thi sin* = -(cosx)' nén sinxt/x = -dt.

Poicin: x =0=t=1 x =TT=t=-1.
-\ 1 t

Dodd | =-\tdt=1 it =-
1 -1

Vidu 3. (Cau 26 D& minh hoa m6n Toan Ki thi THPT quéc gia nam 2011
cla B6O GD&DT) : Tinh lichphan | =Jx inxdx.

e2 ~\ g+l
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ohuofly Bﬁgrg Hm/ﬁnan BAT phan ddu tich phan cé thé tich phan dugc bang

A1 T . N
Dat Il - InX civ= Yth Pﬁﬁ' o(U = ~1dx,v :—2-. Do dé ap tiunc cdng thic tich

phan tirng phan, ia co:

€ 2 1

[ - — Inx .
12 X 2 21 )

D la dap an dung.

Vi du 4. (Cau 27 Dé minh hoa mén Toan Ki thi THPT quéc gia nam 2017
culi Bo GD&DT). Tinh dién tich hinh phang gi¢i han b&i d6 thi hum s6
y - X' - Xvadothihamsoy —x - x2

1 e+ |

37 1
A B. C. 8 D. 13.

12 4 12
Hudéng dan gi¢i: Hoc sinh can ndam dwoc kT nadng tinh dién tich hirih phdng
giéi han b&i hai dwong cong. Truwdc tién, can tim giao diém cua hai do thi, hoc
sinh can biét cach viét phwong trinh xac dinh hoanh do giao diém hai dwong, biét
giaiphwong trinh (béc 3). Sau dé can viét dugc cdng thirc tinh dién lich bang tich
phan (cé chira gia tri tuyét déi) va cudi cung phai tinh dwoc tich phan do.
O day, phwong trinh xac dinh hoanh do giao diém cda hai do thi Ia

X3- X=X-X2<>X3+X2-2x=0<>x(x2+X-2)=0 (D

Phuwong trinh nay c¢é 3 nghiém phan biét, viét theo thi tv tdng la —2;0;1. Tw
1

g6, ditn tich CAN tinn 14 S =33 +x2-2x\dx . Chay rang (1) khong :¢ nghiém
-2

nao trong cac khoang (-2;0),(0;l), suy ra x3s+x2-2x khong doi dau trong céac

khoang dé, do do

Q | r
|1|x34-Y2- 2x cix= fI*3+*2T 2,yldx + J|x3+ x2 - 2x dx
\% ' -2 0

(V3+x2-2x)dx + i(x3+x -2x)dx
2 0
1'inh céc tich Phén trong dau gia tri tuyét doi, ta duoc
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0
( 4 2 g

J(*3+X2- 2x¥dx = L o
-2 4 3 3
! /x4 X 5 5
J(x3+ x2- 2x}dx - 4+ = _x -
0 ! 3 12
Twdo 5="+ .Bap an dang la A.

3 12 12
Vi du 5. (Cau 28 D& minh hoa mon Toan Ki thi THPT QUOCgia nim 2017'

cla B6 GD&DPT): Ki hiéu (H) la hinh phang gi¢i han boi do6 thi ham so
y = 2(x —l)ex, truc tung va truc hoanh. Tinh thé tich V cua khdéi tron xoay thu
duwgc khi quay hinh (H) xung quanh truc Ox.

A.F =4~2e. B.y =(4-2¢e)n.

C.V =e2-5. D. v =(e2-5)1T.

Hwéng dan gidi'. Hoc sinh thuong lung ting khi mudn v& d6 thi ham s6
y = 2(x - T)ex. Thuc ra, ta khéng can vé hinh H ma chi can gidi phuong trinh tim
hoanh d6 giao diém hai duong y =2{x-\)ex va y =0 (truc hoanh), phuong
trinh d6 la 2(x-i)ex=0. Phwong trinh c6 nghiém duy nhat X=1. Do d6, cong

I 2
thirc tinh Via V - 7rJ(2(x-\)ex) dx. Tinh tich phan nay, ta tim dwoc V.
0
O day, phwong trinh xac dinh hoanh dd giao diém hai dwong y = 2(x-i)e’

vay- 0 la 2(x-\)ex=0. Phwong trinh nay cé nghiém duy nhdt = 1. Bo do,

V=n\(2(x-\)ex)2dx =k\(x- \)2Ae2xdx.
0 0

bat u = {x-1)2, dv = 4e2xdx thi du - 2{x - \)dx, V= 2e2x.

Do do

| A i

j(x-1y .47 =(x-1)22 t\ - 12eu 2(x -\)dx =-2 - 14e2".(x- 1)*(D
0 0 0

Tai 64t u = x - 1 Gv = AeiXtx thi du = tx V= 2eix

Do do6

l 1 1
[A7Nix -1)* =(*-1).2e2,[ - 12eldx=2 *' =2-(e2-\) =3-e:

0
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T (1) va (2) suy ra 1(Xx-
0

y - [el- 5)n.Dap an dung la D.

Il. MOT S6 CAU HOI LUYEN TAP

ivguyén Ham

1

| f Ae2xdx =

-2- (3~e2)=-5 Suy

Tim nguyén ham cta ham s6 f(x) = -, i =

A. =V2x+1 +c .

c. J/'(X)c/x =- yplx+1 +c .
2

Tim ham s6 F(x), biét réng F'(x) =

1

1
A F(X) =— - — +cC .
2x-i L
2
C. F(X) = —tmmmioems ‘e
X-1 2x- 1
Tim cac ham s6 /(x),biét f\x)
sinx
Al(*) =--— —J+C.
(2 4-cosx)
c. I(*)=—— +c.
() = 2+ sinx

Tim cac ham s6 F(x) théa man diéu kién F '00 = X + -

A F(ig=1--t +C.
X

2
C. F(x) =—+\nx+C

V2x +1
B. I f(x)dx - 2M2x + 1+¢c

D. If(x)dx= J --7+C.
J! V2x+1
2 1
7_
2x-1) (x-1)2
1 . 1
B. F(X) = —-----m-mmm- +C
JC-1 2]t|
1 C
D. F(X) = —=----=-m-—-- -T -.
X-1 2x-1
COSX
(2 + sinx)
. X sinx
B./(x)----- - +cC
2 +sinx
D. fix) =% c .
2+ COS X
1
"
2
R. F(*) =~ +In*.
2
* X*

. F(x) =j +nW+c

ra
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10,

56

Tim nguyén ham cua /(.v) =2017r

. 2017
A 1f{x)dx - 0 +c\
In 2017
c. J(X)ilv = 20173 +C\
‘X +1

Tim nguyén ham cua f {x) = X .

A i/(*)</*=— +cC .
In X

C-J./(x)dx =g.xe l+c .

B. Jf(x)t/x =20i7" +c.

D. Jf(x)i/x =2017* in 2017 +c

>

eH

t. 1/ (x)cu +C.
e+ 1

D. | f(x)ctr =xe+C

A s LA AU X2+ 2X
Ham sb nao sau day khéng la nguyén ham cua ham s6 j(x) =- r.
£ -X-1 2+ T+1
A. F(X)= B. F(X) =
J+ 1 [ G|
X2 +| X2-3x-3
C. F{x) = D. F(*) =
N A \ <\ \ A l =N
Tim nguyén ham I' (x)cua ham s6 f (x) = ------7— biét F .
sin X ~I
A. F(x) =x . B. /r(A‘)zsinX+?—1.

c. /r(jr) = cot X.

D. F(x) =cotx +?

Tim ham s6 F(x) biét F'(x) =3x2+2x+i va do thi y = F(x) cét truc tung

tai diém co tung dod bang e .
A. F{x) =xIl +x +e.

C. F(x) =X +x1+x +\.

B. F(x) =cos2x +e-\.

D. F(x) =xi+x2+x +e.

Biét | f(iP)tiu = F{u) +¢ . Tim khing dinh ddng.

A. jf(2x-3)dx =2F(x)-3 +C.

C. J/(2x- 3)iix=—F(2x-3) +c .

If(2x~3yix =F(2x-3) +C.

D. 1f{2x-3)cix =2F(2x - 3)+C.



» Choham s6 /M théa man cac d.éu k,&,,.rw =2+CO2* va f{7- =2r

Tim khang dinh sai.

A j(X) - 2Xx +~sin2x +/~
1(x) ) B. f(X) = 2X-sin 2x +n .

c./(0=.
( ) : D. / =0.
vV 7N
12.  Tim nguyén ham F(jr) coa f(x) =11il biét F(0) =1
ex
2r+iIn2-1
e'(in2-1) m In2 —1 \e In2-1
2V+1In 2
c. F(x _
(X) ev(in2-1) . D. F(x) =| ‘)
TICH PHAN
13. Cho u <b <c, E (x)dx = 5,f =2 .Tinh WX)dx :
A. I/ (jockr = 2. B.if(x)dx =3.
i/ w
c. j/l(x)cwk =8. D. j/(x)cfr = 0.
J . a

14.  Biét rang /m(*) 1a ham lién tuc trén K va i f\x)dx =9, tinh |/(3x)i/x.

0 0
A J/(3x)t/x = 1. B.\fOx)dx =2.
c. |/(3x)c/x =3. D. jf(3x)dx =4.

15. Biét ham s6é f(x)co dao ham / (*) lién tuc trén R wva /(0) =TT,

J'(Mti&f=3n . Tinh f{it) »
0
A j\n)=0. . B.j\n) =« c. /(*m).= 4>, D. /(*) =2Ir.



17.

18.

19.

20.
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D

Xét tich phan / = r— va dat r=-fx-\ . Trong cac khéng dinh sau

khang dinh nao sai?

A. dx = 2idt. 2l * 2l
B - | = 6, +1
c. /= 2/12-2] +4 - - <Jt D /=--3In2.
oV [+1 3
y . 1 *
bat / = g_%j?va N E P— . Trong cac khang dinh sau, khang dinh
3v2 * YK =9 cos/
nao sai?
A dy :§siné ¢ B dx smtdt
' cos t " mX2_9 3cosnarw
1
C /:'}/ sin tdt D /="
n 3cos/ tan/ " 36

4

cv . .
bat / = JD— va X=2taruv . Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

0
A 4+x2=4" +tan2ij. B. dx =Ili\ +tan2/"dt.
n
C. /= U<s, D. [/—
02 4
Xt tich phan / = < « Néu dit t=\+y[x+\ thi khdng dinh néo
J1+V*+1 6!
troing cac khéng dinh sau ding?
3
A T=](t-t2)dt. B. / =2j(/2-3/ +2)c/l.
48 3
c. 7=2j(/2-3/ +2)ill. D./=)(, +,*)«*.
3 8
Khang dinh nao ding?
It X T n
2 2
A. Jsin2xi/x > Jcos2xilx . B Jsimoxdx < dcos2xdx
0 0 ' '
0 0



Ti n

c. Jsin' xdx = icos2xdx. n 1.. |, -f .,
0 - 0 > Isin jcar = 2 |cos’ xor.
. ' 0 0
Khang dinh nao sai?
A, (tan*-*)’= tam2X.
n
4 n
B. J.vtan”® xux = X(tan X- M)IJ - J(tan X- ,c),ix.
0
n

c, ixtan2 *&=£ [ 1-£ 1+ jiifSiE+'r »
0 4\ 4] J cosX
1

D. [xtan2 X8X¥ =—+— - —n2
0 4 32 2

Tim khang dinh sai.

Lj sinx

cosxy  cos2X

n
IXsinx
B. ° dx = dx.
cosx| g (;]cosx
K
i I+sinxN
C. i——dx=—n _
I COSX 2 1-sin.Vy
1

D.i¥ ludx=T7.t-in(2-JT).
*cos X 3

Khéng dinh nao sai?

A. V6i t =v'4 -3 cost thi cosx = 515//2- vh sinxdx = 2
n
1 SITiIX ; 0 2[3( ;
B. Néu dat t =yiT"Tcdsx thi I X=- t
' y o CO6X+v4-3cosx 5 |4-/ 1+/
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25.

26.

217.

28.

60

c.f
4 -1 1+/

sin X

cos X+ dT-ocosx

B3 - 2
A [ - be~~ B. / =4e+
3
Tinh / = | ———dXx
i ex+1i
A 7=—+1In2.
2

c. / =- +21n2,
2

Tinh / - [-Y=A---J=dx.
0\ X+ 1+ yjX

N Ry £ [ —

Ne+1+ Ve ’

c. | = 3—"(|’? + 1D\ZET+7 —eyfé -1 .

e

o

i=6e+ D. | =5e~
./ =—31n2.
2
= -In2
2
————————————————————————— j=-2.B./=
\\Je +\+ylJe )
= +DVe + 1—(FE+1I

3

Giai phuong trinh an a sau day lcosxc/x = 0.

0

B. L’J’=?+k2n,kez )

D.a=kn,kez.

c.a>1



Bict a 0 +cosxjcos.xitr-e+1. Tim khang dinh sai.
Mn*4 +0~ai=~sina,Vi. B. cos — +a-a =-coi
, V4 y
” ("in \ IV \
anl Y +a~a =~tana,Va. D. cot ~ +a-a =-cot
v 4 ) | 4 J
T, u\la- 2aux\2X
"T+T7 2 “tronE M a M AN AN
n
N)y~ ~~ax =2a-an’. B i'e v/v
0 1+sinM.x |+S|n2x2
fa- 2aS|n N 4a_2|’/sin”x 1
L AT %n V2 D. J-------- e dx =—ina.
0 1+sm2x [+sin2c 2
Tim khang dinh sai.
n
A yiO +2 4 sin 2rcix 3 VAO+2 | sin2xdx A 4
8  0dcos2X+Tsitr X 3 3 mo veos2jc+ 4sin~ X 3
\2 K
sin 2,ti/x V  3sin2xi/x , |—
c 1 D. ¢ %&C:VK).
%/cos2X+ 4sin2X oveos2X+4sin2a o
Bist — Inx” & ~trong d6 a,b la hai s6 nguyén dwong va — la
X b

phan sd t6i gian. Khéng dinh nao sai?

A.-a-b =-19. B. —7+ 2. c. 135« =\\6b. D.a2+b2=\
116 135
K
»
Tinh J(1 -cosx)" sin xdx.
0
n
A. i(l—eosx) sinxdx =— J(1-cosx) sinxc/x =
r+1
0 2n 0
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35.

36,

37,

38.

39.

62

n n i

C. T(l- cosx)‘sinxclx=— . D. J(l-cosx)"sinx™*~,
r

] ., 15
Trong cac gia tri cda n cho sau a&y: HR s & %88§" Xsin«fr Qg- .

- D. [T=4.
A W= L B. 1=2. C.n-1-
Biét 'f(3x~1)A =3In*“ -~ trong dé a,b nguyén dvong va | la phan s6
' X2+6x +9 b 6
t6i gian. Hay tinh ab . A
A. ab =-5. B. ab =\2. C. ob =6. D. ab * .
K
Cho [(1+ta"*) A = trong do i), * la hai sé nguyén ducmg va 2 Ila
COS2 X b
phan s6 t8i gian. Khang dinh nao ding?
A a<b. B. ab=1. c.a-\0b =\ D. a2+b2=1
Khéng .dinh nao sai? \
j(M-x)sinxitk B. cos  j(*--x)sinx6u =0.
VO J 0
: . r.n : N
(M-x)sinAciv =-1 D. cos 2j(/r-x)sin;atr =-1
0 V 0
Tinh sin inxcosxdx
Vo
_ I
A. sin  \7cxcosxdx =1 B. sin  |Ayxcosxc/x =0
VO ,
in jVrxcosxE/ -
C. sin IXCOSXE/X -
N " D. sin  axcosite/x
Tim khéng dinh sai. )
A. sinnifi-e'dx-a =cos, VI, B. cos
\b =sina, Va.



C. sin J7ixe dx-a =sina,Va. D. cos' UrxiNiLY- 6r” =cosa, V a.

0 J i 7 1
1/

Biét | _3} a et 1A bni o A .
O\V2ic+l  3x +1 lfx —E\n b , trong do ti,b la hai s6 nguyén dwong va

2 1a phan s6 t6i gian. Khang dinh nao sai?

a b_ .
B-—9+—4— c.a +h<22. D.ifad +yfb=7.
Riét FVv| —SIn Q5 +byl.3 n' 2
| : 50 3 S VI .
Sin "xcos” X V6 J 2 "Ny A
Tim ham s6 F(x).
A h(x)-"+uv=(tanx-cotx)-—-—- . B. F(x) - X+ tanx-cotx).
— n
C. F(x) =9x-2n. D. F(x) - X _ _(tanX--cotx) +—.
TI
n
Tinh j— SN V-cosx
0 (L + sin X+ cosx)
n
sinx-cosx . 3 .. 4 inx- —
A jax =-->+\i2. B IF SIMXCOSX L _iqivp
(I +sinx +cosx) 2 O(l +sinx + cosx)
K
- 4 -
4 sinx-cosx dx =1+V2. D. i SINX-COSX cr=V2
0(l +sinX +cosx) o (1 +sinx + cosx)
Inx .
Tinh 37
1
A _2+1n2 B. In* ,  3-2In2
* "TIiT rr 16
3+1In2 +
C. = p. X ¢ 37212
* 16 1 x° 16
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n
M K, 'TS\n2xcosxcix

g 1+cosx
(0]

Ysin pxcosxilx

A — -=-1+In2
I I+ cos X
n
£ Vsinl
sin Ixcosxdx 142102
Q 1+ COS X
n
45. Tinh f—IEL_ .
{)cas2x

A J[-"-=i|n(2-V3).

jcos2x 2
*

£. —A_=|pY2W 3.
Jcos2x

46  Tinh f—4=¢L— .
I V2*+]+1

A f-*A=2=2n3.
CV2xF 1+ 1

c.j-* _ = 2-In2.
o\/2x + 1+1

Z sinx ,
47. Tinh = = dX
oV1+3cos X
T
2 shx
''VT+IJCOSX
K
Z sin* /

|7
Jdvi +3COS*

64

B

I»

jsin2xcosxitr = _1+31n2
]+ cos x

jsin2xcosxdx _ 742In2m
1+COSX

jr~A-=1In(2->/3).

g COS 2.x
(|
—% - .#gﬂ i B2 +\WB)
'C0S2X
j o 2-21In2
V2.x+1 +1
dx
J =4-1n2.
yi2x +1+1
T
L
oVIi+ 3cos* 2

jb A U * = 2

ov 1+ 3cosjc 3



48. Tinh i{x~I1)e2xdx .

0

Ao l(x-2)etdx ="~ L. B. '\(x-2)elxdx =" - -
0 0 A\

c. j(x-2)eliix =- D. fl’(x-2)<r'«x:5—

*

N
‘ © Sin Q_-!
49. Tinh — - 1 i 2
Osin  + 2(1 +sinx +cosx)
* y m
4 sin (X- Vo
Ado — - y—li— A 4+3
*sin 2x + 2(1 + sin X + cosXx)
sin X -
4, dx -4 +3>/2
*sin 2x + 2 (1 + sin X+ cos Jt)
s (X- 1 4- 3V2
c. f - -1 =i dx =
*sin 2x + 2 (1 + sin X+ cos x)
. ( 7r")
sin
-4 - 3V2
D f N N e dx =
0sin 2x + 2 (1 + sin X+ cos X)
50. Tinh JV In2xdx .
I
- . . e2-1
A. jV In2xdx = 5g3-1 B. jV In2xix= 7527
| 32 1
: 5674 - | _5¢g-I
c. jV In2xdx = D. JV In2xdx =
1 1 32

3TRAc nghiemtoan 12 A
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n

5L Tlinh ' —— dx.

I COS2X
Zf lov3 1, /
A E‘“ixd _ V3 (2+73). 27 2 (M)
' COoS 2X 9

10V3
C f"llﬁ(‘l’\E HINRAB. 0. J o, = e

"c0S2X cost
] & 4* -1 .
52. Tinh cur.
o V2X + 1 +1
AL-ITrL .,, > B I-Jid— <&=— +1In2,
CVITT +1 3
D. Lf-7:4)§--1— cx=" + In3.’22”

Jyjix +1+1 3

rsigzx +sinx Ux Z rsin 2Y+sin.r , 27
i \)\+3cosx 5 B-h Virk8EBsx = 23

1

c Vsin2x +sinx . _ﬁ i fsn}Zv+smv , 35
o0 vi +3eosX 27 0 VI +3e0sX 29

54.  Fhgh T ¢y
i (*+3)

, 0 +1) 4 (Y + 1) 4
V3+Inx , 3+1In27 +1Inl6 )

c. pr-itfr=-— " ... — D. j3lInf dx=3-1In27-1In16
|(X +\ f 4 I(*+!). ] 4
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(TNG DUNG CUA TiCH PHAN TRONG HINH HOC

55.

56.

o7.

Ki hiéu s la dién tich hinh thang cong gi¢i han y>
béi dd thi cua ham sd lién tuc y = f(x), truc
hoaiih va hai dudng thdng x=a,x=b nhu

trong hinh vé bén. Khang dinh nao sai?
h h

A-s =1] (x)dx. B.s =i~f{x)dx.
" «

h. h
C- s= JI/(x)|é/x. D. s=if(x)dx

" u
Ki hiéu S 1a dién tich hinh phéng gi6i
han b&i d6 thi cia ham s6 f(x) lién
tuc, truc hoanh va hai dudng thang
X-a, x-b nhu trong hinh vé bén.
Khang dinh nao dang?

A. S=If(x)dx. B. S--1f\x)dx.

a a
h h

c. s= jl/(xX)|itc. D. s=1/(x)dx
0 w

Ki hiéu s la dién tich hinh phéng gi6i
han b&i doé thi cia ham s6 y =x\ truc
hoanh va hai dwdng thing x =-\,
X =2 nhu trong hinh vé& bén. rim
khang dinh ding.

A. s = ix"dx.
-!
0 2
B. § =-\x*dx+ Jxydx.

| 0

c. S= IX-dX .

D. Khéng c6 khang dinh nao ding.

Yyl

Ya



58.

59.

61.

62.

68

Ki hiéu S(1) la dién tich cta hinh thang vuéng
1 gi6i han boi duwong thdng y =2x+i, truc
hoanh va hai duong thang x-X~x-t (I </~ 5).
Khang dinh nao sai?
A. . S(O=(+2)(/-1).
B. S(t) la m6t nguyén ham cla
A() =271+ 1,/e[l;5].
c. Hinh thang vudng gi¢i han bé&i dwong Ehéng
y =2x +\, truc hoanh va hai dwong thang x=1,x=5 c6 dién tich la
s - [(2x +1)dx .

I

D. Hinh thang vudng gi¢i han bi dwdng thang y =2x +1, truc hoanh va hai
duong thang X=1X=3 c6 dién tich la 30.
Tinh dién tich s cta hinh phang gi¢i han bdi hai dd thi y = COS-X”=sin*

va hai duong thdng X=0, X:?.
.S=2(V2-1). B.S=21-S). C€.S=2v2. D. 5=272-1.
Goi S 1a s6 do cla dién tich hinh phing gi6i han béi parabol y - 2x2+3x +1*

va parabol y =x2- X- 2. Tinh cos|-1 W

U
A. cos\§1J:0. B. cos K7$1)_
C. COS\§) 5 ) D. COS&EJ/ ,

Goi S l1a s6 do dién tich hinh phdng gi¢i han bdi duong y= xsinx truc
hoanh va hai dwdng thdng x =0,x =K . Khang dinh nao sai?

A. Sin-z—: . B. cos2S =1. c. tan~=1. D> slli§ =1

Ki hiéu Sr S2 1an lvot la dién tich hinh vudng canh bang 1 va dién tich hinh

phang gid¢i han bdi cac dwong y = X2+\,y =0,Jt=-1,JC=2. Chon khing
dinh dang.

A. S,=S2. c-s\=~:52- D. = 6.

s.



63.

66.

67.

68.

Biét rang dién tich S cla hinh phadng gi¢i han boi cac dwong y - InX,m~ 0.

1 /1 .
V= = e c6 thé duoc viét du6i dang S =a Tim khang dinh sai
V e)
A u2-=33i/+2=0 B. a:-uv-2 =0.
C. ul+3a-4 =0. D.2a2- 3a-2 =0.

1linh dién tich 5 cta hinh phéang gi¢i han boi duong parabol y —X' —3x +2

va hai dudng thang y=jc—,XC=0

AN B.'s =i4 C.5»™ 72, Ds=2.
42 3 300

rinh dién tich S cla hinh phang gi¢i han boi hai duong y2+x—5=0,

Xx+y- 3=0.

A S =3 B. ,9=4. c. S=4,5. D. 5 =5.

Hinh phang H c6 dién tich S gdp 30 Ian dién tich hinh phang gi¢i han boi

cac duong y- =2x,x-2y +2=0,y =0. Tinh

A. 5 =20. B. 5 =30. c. s =40. D. s =50.

Ki hiéu SVS2,S, lan lwot la dién tich hinh vuéng don vi (c6 canh bang don

vi), hinh tron don vi (c6 ban kinh bang don vi), hinh phang gi¢i han b&i hai

duwong y =2V1-X2,y =2(1-x ). Tinh ti s6 .

A S tOj- 1 B "LtA =i
S2 3 .S, 4
C. Si+a, i D. 5 +Sy 1
S.z i S, ~5

Ki hiéu V la thé tich khoi tron xoay tao thanh
khi quay hinh thang cong gi¢i han béi do thi
ham s6 y= f (xj, truc Ox va hai dwong thang
X =a,x =b (nhv trong hinh vé bén) xung
quanh truc Ox. Khang dinh nao dung?

h h
A V=if(x)dx. B. V=nj/(x)cix .

C.V=n[if(x)dxJ . D. V= J/2*)i&.
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69.

70

71.

72.

73.

74.

Goi H a thé tich hinh cau ban kinh «.Khj*nfh” j,, "ckhTquaynka hinh tron
A. Hinh cau ban kinh R la khdi tron xoay thu duogc 4 n

gici Han bei hdong y =\Ir [R2 (A §X< /9 vaduongthang y =0
xung quanh truc Ox .
— 172X -
B. 7= c. K="m I”X )
-fi
D. Khéng c6 khang dinh nao dung.
Tinh thé tich V clha khoi tron xoay tao thanh khi quay hmh phang gioi han

b&i cac dvong y —y[x,y = 0,x - \,x = 8 xung quanh truc OXx

A V.72 B v=9%r E K=188. B.r -~
4 5
Tinh thé tich F cla khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gioi han
b&i cac dwong y - Vtan x,y =0,x = 0,x = — xung quanh truc Ox .
n 711n 2
B.V = c. V= D. V -
4 4 2

Tinh thé tich V cha khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phé&ng gi¢i han
b&i cac dwong y=4-x 2,y =0 xung quanh truc Ox .

71
A. V=271 B. V=

D. V=-7T2.
82 15 3

Ki hiéu W V2 lan luot la thé tich hinh cdu ban kinh don vi va thé tich khoi
tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gi¢i han b&i duong thang y = -2x +2
va duwong cong y =2ali -x 2 xung quanh truc Ox . Hay so sanh V V1

A. f<V2. B. M - \2. C vi>w. ) y —2J

Ki hiéu lan lwot 1a thé tich hinh cau ban kinh don vi va thé tich khoi

tron xoay sinh ra khi quay hinh phang H gi¢i han b&i duong cong y = 2

2-X
va cac dwong y =0,x =0,x =1 xung quanh truc Ox . Hay tinh ti
V| 2 V2
B. -L =4 . V
v, Vi 3 Y D. -i- =2



IIl. GOl y - HUONG DAN GIAI - PAP AN
Goiy - Hudng dan giai

Cau 2.

Cau 7.

Cau 10.

Cau 12.
Cau 14.

Cau 15.

Céu 20.

Cau 28.

Céau 29.

ean Jo.

Cau 31.

em tra thirc I f(x)dx= F(x) +C can kiém tra dang thic

F'(x) = f(x). Dung cbng thitc y u )= -~ =,

2VW
Dung cong thtc ili1 =11
\u) u2
Can nhé sin(nn) =0 ne7
Pat u=2x-3 thi u'=2 va
N~ \f (2x =3)ilxr =J f (u)dx —i —F(u).u".dx - — f (u(x)).u"(x)dx.

Ap dung cdng thic doi bién s, ta dwoc

| =AF(u(x)) +C =-F(2x-3) +C.

(X)) =1 — —
e

pat t =3x .

Vi f{x) la mét nguyén hamcta /'(x) né n i f\ x ) d x - 0)
0

> 2 n
Doi hién so t2 X.

r ~
bat t = e* - 1, ta tinh duwoc = In(é?22+ B+1) - 2.

mle-1

Tw do ¢ = elne2+eH) - e 2-e = (e2+e +1)-e2-e =1.

Vay dap an dang la A.
K

. . . x L 1 1 éél =
Tinh J(i?GH + cosx)cosxcIx ta dwgc két qua la e=1 +Z, tr do a —Z-

0 r . X
Biva tkiYa ¢4 & 3 ngeai daiy tieh phan.
K
i sin 2xdx vicd-2
B va D clung cho 1- M2 T trai voi C.
0Vcos x+4sin

Vay ¢ la khéng dinh sai.
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Cau 32.
Cau 33.
Cau 34.
Cau 36.
Cau 37.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.
Cau 47.

Cau 49.

Cau 51.

Céau 53.

Cau 54.

Céau 60.

Cau 61.

Cau 63.

72

Dat / = Vi'+3In X.

pat | = 1- cosX.

bat i - cosx.

Dat / = 1+ tan X.

Xem lai cac cong thirc quy gon goc (gia tri |uqn58i§8 cua ¢4c goc 6
lién quan dac biét).

Ap dung tinh chat i f \x)dx =/(*) +¢ (f(x) la mdt nguyén ham cta
[ %))

Pat t = 1+ sinx + cosx.

Pbat u ~\wx, dv = Y dx.

bat t =7 +cosx .
pat t - V1+cos3x .
sin ' X - 1_\ = -,%:(s'inx-cosxf,
4] I
sin 2x + 2(1 + sinX + cosx) = (sinX + cosX + 1) .
Pat t =sinx + cosx + 1.

cos2x = cos2x(l - tan2x) .bat t =tanx .
Pbat t = VI + 3cosx .

Tinh [Jnx dx bang phwong phéap tich phan tirng phan.
[(* +1)

s= J|r+4X +3dx=

3

5 = ||xsinx|c/x = K.,

0

= 1|nx\1lo|xz 2',’ 0 ,suy ra a - 2. Khang dinh ¢ sai.

|



Oc6 dién

-2y +2= O,y:

X , X

2

Cau 66. Hinh phang gi¢i han béi cac dwong y - -

30™1 = 40.

g6 86 5

<l

™

2dy

N
~2y+

1
x_
OAy%

tioh &= f

= —-1.

“-(1-x))dbc

J2(VTAP

S,

Caub7.

béap an
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B
C
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Chuong IV.
sO PHUC

|. KIEN THUC VA KI NANG CAN THIET

1. Kién thirc
n ioy% 12 THPT hién hanh, hoc

sinh

~oooX 2 . « Iné
Theo yéu cau cua Chuan Kkién thttc mon :Foan
can hiéu, nh¢ cac khai niém va két qua dudi day.
Cac khai niém:

- DBinh nghfa s6 i (don vi 4o).
Dinh nghfa s6 phtc. Phan thuc, phan 4o cla moét s6 phirc. S6 thuan &

(con goi la so 40).
Hai s6 phirc bang nhau. Ki hiéuc : Tap hop cac sé phuc.

Quan hé gilra tap s6 thuc R va tap sé phtc ¢ : IRc c .

- Biéu dién hinh hoc s6 phtc.

Khai niém moé dun cuda sé phic.'

- Khai niém s6 phtc lién hop.

Cach cdng, trlr, nhan, chia hai s6 phtc.

Céch tinh can bac hai (phttrc) clia moét s6 thuc bat ki.

Cach giai tim cac nghiém phtrc clia phwong trinh bac hai v&i hé s6 thuc.

Cach tim cac nghiém phtc cta phuong trinh trung phvong véi hé sé thuc

Céc két qua:

- Tinh r.

Cach xac dinhphan thwe, phan ao clia mot s6 phtrc

- Cach xac dinhdiém bi€u dién mot s6 phic

s6 phtrc lién hgp, mo dunclia mdt s6 phic.

Cong thirc xacdinh



- Cong thtc 2.2 = P 2
| o
- Cong thirc tinh Can bac hai cta moi s6 thuc.

k bhiem cua phuong trinh bac hai véi hé s6 thuc ax2+bx+c¢c=0.
2. Ki nang

Ahce ~tu cau cua Chuén kién tht'c mon Toan I 12 THPT hién hanh, hoc
sinh can luyén tap thanh thao cac ki nang sau day:

Co”kha nang van dung cac khai niém néu & muc 1 trén day trong cac tinh
hudng cu thé.

e Biet xac dinh phan thuwc, phan do cia mot sé phuc.
 Biét biéu dién hinh hoc mot s6 phtc.
e Biet tim md dun, sb lién hop ctia mot s6 phirc da cho.

 Biét thic hién cac phép toan cong, trir, nhan, chia cac sd phuc.

Biét tinh can bac hai (phirc) cia moét sé thuc da cho.

Biét tim nghiém phtc cla mot phwong trinh bac hai, phuong trinh tring
phwvong véi hé s6 thuc.

3. MOt s6 vi du

Vidu 1. (Cau 29 D€ minh hoa moén Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017
cua Bo GD&DT) : Cho sb6 phttrc z=3-2/. Tim phan thuc va phan ao cua so

phiic z.
A. Phan thuc bang -3, phan ao bang -2/.
B. Phan thuc bang -3, phan ao bang -2.
C. Phan thuc bang 3, phan ao bang 2/.
D. Phan thuyc bang 3, phan 4o bang 2.

Huwdng dem giai: Hoc sinh can nam dwoc khai nhiém s phirc lién hop va khai
niém phan thuc, phan ao cta mot sd phirc. Ngoai ra cac em cung can tranh SU 1am
khi quan niém rdang phan &o cta mot s6 phirc Ia toan bd phan con lai cua sé phurc
sau khi bo di phan thwc (quan niém nhw vay cac em so chon ¢ la dap an dung).
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Céach giai: Vi z=3- 2/ nén | =3+ 2/. sd phlc nay c6 phan thuc la 3, phjn
4o la 2. Bap an dung la D.

Chi can hiéu cac khai niém so phic Uén hop, r hanlhvc. ph* &o cul' »visé
phirc, hoc sinh co the dé dang chon dap an ding trong cau trdc nghiem nay.

Vidu 2. (Cau 30 D€ minh hoa mén Toan Ki thi THPT quoc ghl nam 2017
cla BO UD&DT): Cho hai s6 phttc¢ 4 =1 +'.z2=2-3/. hm m<d un cuasi

phtc z + z2.
A. zi+ 22i= VI3. B. " +-2 fs.

c. +122|]=1 D. "+ %2

hai sd phttc va biét cach tinh mé dun cua mot s6 phuc.
Cach giui: Ap dung dinh nghfa tong hai s6 phirc va mo dun cua so phtc, ta

Q) Z+z2=(1+2)+(1-3)/=3- 2/ va =1i12+{-2)2=VI3.

Bap an dung la A
Vidu 3. (Cau 31 P& minh hoa mén Toan Ki thi THPT quac gia ham 2017
cua BoO GD&PT) : Cho sé phitc Z théa man (I +i)z = 3- /. HAi diém biéu dién

cua z la diém nao trong cac diém sau?

A.Dbiém A/(l;2). B. Diém N[—1;2).

c. Diém p{~1-2). D. biém 0(1;~2).

Huwdng dan giai: Vi céc phép toan cong, trir, nhan, chia trén tap so phirc 0
fat ca cac linh chat cua cac phép toan nay trén tap sd thuc, do do co thé tinh ztr
diéu kién da cho bang cach chia hai vé phwong trinh cho hé s6 cla an z. Biém
biéu dién cua z 12 diém c6 hoanh do, tung do theo thi tw 1a phan thuc, phan &o cla:.

Céach giai: Chia hai vé cta phuong trinh (I +/)z =3 -/ cho 1+ 7 tadugc
r = 3“ 1. Thuc hién phép chia s6 phirc, tacd z = 1- 2/. Diém biéu dién cua:

1+ /
didm O(\:-2). Chon dap an D.



R rnAnr" A min® ~()a m()n Toan Ki thi THPT qu6c gia nam 20j7
m Ki hieu zrzT7,z7,z4 la bon nghiém phirc cua phuong trinh
~z -12=0. Tinhléng T

19,

2, + + Z3+ Ird4).

A-T=4" B. 7= 2\[T.

C-T=a+2" - D. T-2 +2V3.

Huong dan giur. Cau hdi nay kiém tra kT nang tim clc nghiém cta phuong
trinh trung phwong voi hé sé thuc.

cach giai: bat z2 =t phuong trinh da cho tro¢ thanh t2- i - 12 = 0.

Phuong trinh nay cé hai nghiém (thwc) trai dau t = 4,i =3, ¢ng voi chlng
tadwoc z2=4 va z2=-3 .

Nghiem phwong trinh da cho la cac can bac hai cia 4 va —3 . Do d6 phuwong
trinh da cho c6 b6n nghiém z, 2= +2,ZIA=+/VT1. Tl d6 |zli2 = 2,|=3i4/= V T, do
d6 7- 4+ 2Vj .Chon dap an c.

Vi du 5. (Cau 34 DEé minh hoa mon Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017
cla BO GD&DT) : Cho cac s6 phitc z thoaman z =4. Biét rang lap h(/p céac
diém biéu dién s6 phirc w = (3 +4/)z +i la mot dwong tron. Tinhban kinh r cua
dwong tron do.

A.r =4, B. r=5. c.r =20. D.r =22

Hudng dan giai: Pay 1a mot cau hoi trac nghiém hay. Hoc sinh thudng bi
mét phvong hudng khi khéng déy r can tim I1a ban kinh cua dudng tron nao. Boc
KT dé bui ta sé thdy cac di liéu sau:

(1): Tap hop cac diém biéu dién s6 phitc M=(3 + 4/)z +/ (*) vGi |r] = 4 (**)
la mét duong tron.

(2): r la ban kinh cua duong tron trén.

Cac du liéu nay déu ndéi vé s3phtrc vr,ta can tim mdi lién hé hoanh dd va
tung do cla cac diém M biéu dién sO phuc wt.

Cach lliai I: Ki hiéu M M 14 diém biéu dién sd phtec  thc 1a wm* +yi m
Do do6 (*) dwoc viét lai thanh
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o X X+{,}"\)i
X+yi =(3+4N2+/<=>@B+4Nr =X+ (>- 1)/ - - 3”4

wny, =X+ (y 1)/)(3-4/) _ 3x+4(y- D+3(y-Jlzixi

3+4/H(3-4/) " 25 25
Str dung (**), taduoc p xi 4z j]i ---1 =16 (***) s
V 25 ; \Y 25 / au

vai bién ddi don gian ta cd (***)<=> X2+ (y - 1)2- 2°2 (***)eDay la phuong
trinhdwong iron tam /(0;1) ban kinh r = 20, duwong tron nay ciling latap hopcd*
diém M (x',y"j biéu dién s6 phtc w. Vay ¢ la dap an dung.

Céach giai 2: Ta biét rang duong tron co tam biéu dién séphtrc W, ban  kinhr
la tap hop cac diém biéu dién cac s6 phtrc Wthoa man \w- w0\ =r nén & day ta
Xét w- /= (3 + 4i)z. Batz =a + bi (a, b 1a s6 thuc) thi

w- /= (3 +40) (a+bi) = (3a- 4b) + (4a + 3b)i, do d6

‘W -/|2= (3a-4b)2+ (40 + 36)2= 25(a2+b2) = 25.16 = (5.4)2. Vay r = 20.

I. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

1.  Tim khang dinh sai trong cac khéng dinh sau day.
A. SO6 phttrc 2=5-3/ c¢6 phan thuc la 5, phan 4o la -3.
B. S6 phirc z = yj2i la s6 thuan ao.
c. Piém M (-1;2) la diém biéu dién s6 phitc z =-\ +2i.
D. S6 0 khéng phai la sd phtc.
2. Tim tat c& cac cap so thuc (x; y) thda man diéu kién ilx - 1)+ (3y +2)i =5'i

A (-1;-1). B. (3;-1). c. (3;1). D. (-2;-1).
3. Tim tat cd cac cap sb [huc (x; y) thda man diéu kién
(@2- 3x)+(5/ +y+1);=(2X-6)+[yl+1ly +6)i .

A. (2;-1).f2; B. (2;-1).12;M .(3;-1).
V 4y
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c. (2;-1),iVi,(3;-1). d. (2;-1),2;?2Y(3;-1).f3;
y VvV 4/ V
Ki hiou 1R 1a tap s6 thwc, ¢ 1a tap s6 phic. Tim khang dinh sai.

A-RcC = B. 2=z,VieC.

z - 1~ 7< khong phai la s6 thuc. D. z = -5/ khdng phai la so phtc.

K1 hieu M 1a diém biéu dién s§ phitc 2, M' 1 diém biéu dién s6 phic z
Khang dinh nao dung?

A. M, M déi xrng nhau qua truc tung.

B. M, M db6i xirng nhau qua truc hoanh.

c. A, M'dbi xttng nhau qua dwdng thing y = X.
D. M, M' déi x*ng nhau qua dwdng thdng y =-X .
Tim khang dinh sai.

A. V&i moi s phtec z, z 1a mot sb thuc.

B. V&i moi sd phttc z, z la mot s phtrc.

c. V&i moi s6 phic 2, 2 la mot s6 thuc duong.

D. V&i moi s6 phitc z, z la mot s6 thwc khong am.
Khang dinh nao trong cdc khang dinh sau day sai?
A. SO phttc z - 2”2 c6 phan thyc la 2\IT .

B. S6 phttc z=S - i c6 phanthuc 1a \IT ,phandola —i.
c. Tap sO phtrc chira tap so thuec.

D. S6 phttc z = -3 + 4i ¢6 m6 dun bang 5.

!

1.

Tap hop cac diém biéu dién cac s6 phirc z thdéa man diéu kiér
phan mit phéng phia trong (k& ca bién) cta duong tron don vi.

Tap hop céac diém biéu dién cac s6 phirc co phan thwc bang 3 la mot
dwong thdng song song voi truc hoanh.

Tap hop cac diém biéu dién cac s6 phic c6 phan thuc va phan ao thudc
khoang (—+;1) la mién trong cia mot hinh vuéng.
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10.

11.

12.

13.

14.

15.
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Khang dinh nao sai?

A. VzeC,2 +: lubn la so thuc.
B. Vz6c, - ludn laso thuc.

c. Vzec,z - z ludn la sd thuan ao.

D. Vz Gc,z.z ludn la s6 thwc khdong am.
Khéng dinh nao sai?

A (2-3)+GB+N)=7- 2l

B. (3-4/)-(1-6/) =2(1+/).

c. (4-3/)(2 +5/) =23+ 14/.

D. (2 - V&/)(17/ +73/) =5- V3 +(2 +\5)i m

Tim tap hop cac diém biéu dién s6 phic 2 thoa man diéu kién z' co diém

biu dién nam trén truc tung.

A. Truc tung.

B. Truc hoanh.

c. Dudng phan giac goéc phan tu (1) va goc phan tw (111).

D. Buong phan giac goc phan tv (1), (111) va dwong phan giac goéc phan tw
(1, (1V).

Tinh (12-V3/)(4+7 +S1i).
A. 31->/3 + (-12 + 8>/3)/. B. 51- V3 +(-12 + 87 3)/.

c. 51-V3 +(12+8V3)/. = D. 51+ >/3+ (-12 + 8>/3)/.
Tinh mé dun cua sé phirc z=(1- /)2(3+ 2/) +|cosy + isin7

A. 51. B. V. c. -V2. DK, *
Co6 bao nhiéu s6 phtrc z théa méan diéu kién z-+J =2 I"1=27?
Al B.2. C.3. D.4

Tinh phan thyc cla s6 phic z théa man diéu kién z= (75 + Y (1 _ J7i)

A. 8. B. 4. c. 2. D1 1) |



YJ

Tinh (2 - V3/)(1 + 273/) - (2 + V5/)|3 - 4/].
A -2+ (-575 +373)/. B. -2+73+ (-5°5 +3V3)/.

c. -12+ (-575 + 373)/. p. (-5yj5+3siT)i.
Trén mat phang toa do Oxy lay A/la diém biéu dién s6 phitc z —(2 - /)(m"! +1)
va goi O la goc tao bdi chiéu dwong truc hoanh véi vecte O M. Tinh sin 2(O.
A 0,8. B. 0,6. c.-0.8. D.-0,6.

hop cac diém trén mat phang toa do biéu dién cac s6 phtc z thda
man diéu kién \z-i +2 =2.

. A Puong thdng 2x- 2y +1=0. B. Buwong tron (x + 2f +(y - 1)2= 4.

c. Puong thdng y =x. D. Buong tron X2+ (y-2)2=2.
Tim tap hop cac diém trén mat phang toa do biéu dién cac s6 phirc z thoa
man digu kien 2y + )+1+f= V2.

A Puong thing X+y - 1=0. B. Buong tron (x+\f +y2=1.

c. Buong tron don vi 2+y2= 1. D. Buong thang y=2.
Tim tap hop cac diém trén mat phang toa dd biéu dién cac s6 phirc z thoda

man diéu kién 3lz+1- / = Ai- 3- 3z .

A buong théng 6v +1=0. B. Buong thé)tng +1=0.
A Buong tron X2+y2=2. B. Buong thang y =x+2.
c. Dwong thang y - X. D. Buong parabol 2x =y

Tim gia tri 16n nhét cla \2\ biét rang z théa man diéu kién 2 /3; +1=1
3-2

B. 2. c. 4T. D.3.
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23.

1un céc s6 phtrc 2tlida man digu kien -+/:: + .- 0
z *~]

A 2=1-73/. B.z=5. c. z=-21+3\/2/. D. 2 =-.

24. Co6 bao nhiéu sb phirc z théa man diéu kién z2+3z~ 2z.z- 0?

A. 0. B. 2 C.4. D-1-

25. Goi M la diém biéu dién s6 phtc w= —2— ’trong d6 z  so phirc thda
Zl

26.

217,

28.

29.

man (1-/)(z +2/)=2-/ +3z. Goi N la diém trong mat phang sao cho
iox,0/vj =2(p, trong d6 ¥P= (OX,OA7) la goc lugng giac tao thanh Khi

quay tia Ox toi vi tri tia OM . Diém N nam trong géc phan tu nao?

A. Goc phan tu (1). B. Géc phan tw (11).
c. Goc phan tw (11). D. Géc phan tv (1V).
Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding?
mA Can bac hai coa-2 la /V2. B. Can bac hai cia -3 la-/'V3.
c. Can bac hai ctua5la Vs +0/. D. Can béac haictia-1 laf.
Tinh tong cac md dun cac nghiém phtc cla phuong trinh X4- 6x2-16 =0.
A 2si2. B. 6V2. c.-4V2. D. 2V3.
Tinh tong cac nghich ddo cac nghiém phirc ctia phuong trinh X4 - Ix - 8=0.
A 1=+, B. 2V2. C. 0. D-2.
V2 .
Trong cac khang dinh sau, cac phuong trinh dwoc xét trén tap sé phic. Hy

tim khang dinh sai.

A. Phuong trinh X1- 4x +9 = 0v0 nghiém.

B. Phuong trinh X2+ 3 =0 c6 hai nghiém phan biét,
c. Phuong trinh X2 =-2 c6 hai nghiém +iy/T .

D. Phuong trinh X4- 4x2=5 c6 4 nghiém.



30.

Cho phuong trinh bac hai véi hé sé thvc az2+bz+c=0,(a * O). Xét trén
tap s6 phirc, khang dinh nao trong cdc khang di | <.in
A. Phuong trinh bac hai da cho ludn cé nghiém

B. Tong hai nghiém cua phucyng trinh d4 cho 14 - b
a

c. Tich hai nghiém cua phuwong trinh da cho la c .
r 2 a ®

D. Neu A=b —4ac < 0 thi phvong trinh da cho vd nghiém.

. GOl Y - HUONG DAN GIAI. PAP AN

Goiy - Hwéng dan giai

Cau 2. Xem lai dinh nghTa s6 phirc bang nhau.

Cau 9. Trong tap s6 phiic khéng cé so sanh hon, kém

cau 11. Néuz = X+yi,{x,y e R) thi z2=X2- y2+2xyi. Diém biéu dién sd

phirc z2 c6 hoanh dd x2- y 2.

Cau 14. Chuyrang z.z+z (z+i)| =k z+1

Cau 17. Néu M(x;y) thi tan<p = y mAp dung cong thitc sin2p= - —
X

2tan]§p
l+tan e

Cau22. |z = OM, trong d6 M(x\y) la diém biéu dién z. Bién d6i diéu kién

dé bai theo X y, ta dugc x2 +(y+i)2=1 (phwong trinh duong tron

tam /(o -1) ban kinh 1). Chon diém M trén duong tron nay dé OM

I&6n nhat.

Cau 23. Chuyrang z.z =

3+ 6/ 33 - 56/
W =

Cau 25. Cac diéu kién ctaz, w cho z - 5 45
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1|:u’ b3 tano) = - 7- .56Kp dung cohy {HHE tinh cos2<p, sin2<p theo tanQ/’

33

e ! 247
ta tinh duoc sin 29 = --—---- , QBi0- " s
4225.

Tw d6 N thudc goc phan tw (I11).

Pap  Mic cay 20P '\g‘f’c
an do an 0
D 1 11 D 2
B 1 12 B 2
D 1 13 B 2
D 1 14 A 2
B 1 15 A 2
C 1 16 A 2
B 1 17 D 3
C 1 18 B 2

B 19 B
2 20 A 2

21
22
23
24
25
26
27
28
29
30

bap

O © w
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Mtrc
do

w w
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Phan

hai. HINH Hnr

Chuong I.
KHOI BPA DIEN

|. KIEN THUC VA Ki NANG CAN THIET

1 Kién thirc

Vé cac khoéi da dién,.khoi da dién 16i, xem lai cac dinh nghta trong SGK; can
co hieu biet chac chan dinh nghia va hinh dung duoc rd rang vé :

Hinh (khéi) lang tru, mat bén, mat day, chiéu cao; hinh (khdi) lang tru
dirng, dac biét lang tru tam giac, lang tru t& giac, vé ki hiéu chéng han
lang tru tam giac thwong dwoc ki hieu ABC.A'B 'C hinh hép, tkc hinh
lang tru t&¢ gidc ma day la hinh binh hanh thwong dwoc ki hiéu
ABCD.A BCD'. Hinh lang tru di*ng ma day la da giac déu duwoc goi la
hinh ldng tru da giac déu.

Hinh (kh6i) chop va mot s6 diéu lién quan nhw dinh, mat day, dudng cao,
chiéu cao, mat bén, dac biét hinh chép tam giac (can phan biét nd véi tw
dién), hinh choép t& giac, vé ki hiéu, hinh chop t& gidc thwong dwoc ki
hiéu la S,ABCD. Hinh chop cé mat day la hinh da giac déu ma tam duwong
tron ngoai ti€p trung voi hinh chiéu vudng goc cda dinh (hodac mat day la
hinh da gidc déu cé cac dinh cach déu dinh cua hinh ch6p) goi la hinh
chép da giac déu. Hinh chop cut c6 hai mat day, m6i mat bén la mot hinh
thang cac dudng thang chira canh bén ddng quy.

vé cac khoi da dién déu, biét rd rang vé khéi lap phwong, khdi ti dién deéu,
biét kh6i bat dién déu.

veé thé tich khdi da dién, ndm chac cong thitc tinh thé tich khéi lang tru la
V= B.h B la dien tich mat day, h la chiéu cao; cong thirc tinh thé tich khoi

y y=r B — B la dién tich mat day, h la chiéu cao. Thé tich cta khoi

|4 PRYYRY egnh a la (i g tichy khoipboR i ghafafanh a by }ﬁ@tlﬁzh'\éh%

khoi da dién A duoc pnan Ul
K bang long the tich Al va thé tich cua Ki. Khi tinh the tlch kh0| te dién.
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5 u~ rr.nt! can dé y ra hép, ddi xim
coi n6 13 khGi chép mot cach thich hop. 'Ung LA o [Vh the 1/°h Caa kha. g

tam hay d6i x&rng truc, déi x*rng qua mat p ¢ a mot khéi da dién ‘A
dién (chdng han, mat phang di qua tam dol  ‘=\ phép vi tu ti s6 k bién da
khéi da dién thanh hai phan cé thé tich

dién co6 thé tich V thanh da dién cd thé tich

2. Ki nang

can hinh dung, vé phac hoa dugc nhanh chéong hinh'ap phwong, hinh hgp
ch* nhat, hinh iidp, hinh lang tru déng, hinh lang tru, in & g;truam giac
hfnh lang tru tam giac déu, hinh chép, Wiimh ehold tamigiac déu (khac voi hinh
chop c6 day la tam giac déu"), hinh chép ti¢r g ac, hinh choép t& giac déu ;
biét mat ben, mat day! canh ben, dwdong cao...; biét géc gitta mat bén va mai
day, gilra canh bén va mat day...

S dung thanh thao cong thirc tinh thé tich khoi hop, khoi hop chu nhat, khoi
lap phuong, khdi chép, khéi chép tam giac déu, khéi chép ti giac déu...

De gilp tinh todn nhanh vé thé tich nén cha y : *J n

Thé tich khdi chép khong thay doi khi dinh thay doéi tién mat phang song
song v&i mét phing day ;

Xét hai khéi chép tam giac cung dinh S.ABC, SA BT masS, A A vas B B

va § G, C ?héng hang thi A (cong thirc do khong

dung cho khoi chop t giac V).

. Trong mot sb truong hop, dé d& tinh toan dai, nén biét phan chia, ghép khoi
da dién dé tinh nhanh chéng thé tich :

Vidu 1. Cho khéi lang tru tam gidc ABC.A 'B'C ' cu ihé tich V. Tinh thé tich
khdi chop ti giac A.BCC 'B\

\Y \Y C
A. B. c. -V D. —V.

4
Huéng dan giti: N6i BC' thi hai kh6i chon tam

giac A.BCC’va A.BB ‘C t6 thé tich bang nhau, hai khoi

chop tam giac C.ABC va A.A'BV c6 thé tich

nhau nén lang tru tam giac da cho duoc phan chia thanh

3 khdi chép lam giac cd cung thé tich va khéi choo t

gidc dang xét la hop cua hai trong ba khéi chén t-m,

dé nén ta chon cau trd 10i C. A
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lang tru d6 1a ~ , con thé tich cta khéi chép A.BCC 'B’
3 [,
bang y ;trong tredng hop nay chon c. coé thé coi cau / SR

hoi & cap d6 "Van dung (thap)"
Vi (lu 2. Cho khoi hop ABCD.A'BT D' ¢o thé
tich V. Tinh thé tich khdi ch6p A.CB D'

Vv
. R L c. -V D. -V
e
a

Aubng din giti: Hinh hop da Sho IS hop ci
khoi chép dang xét voi 4 khéi chép A'.AB'D', A y
BAB¢c, ¢ .B CD, D.ACD’: 4 khéi chép cudi nay VA o

vy
V 3 Ve n N v
cung cé thé tich bang — nén thé tich can tim bang A

arv . Vay chon A AN

c
gﬁngscé thé xét trvong hop riéng khi~ hinh hop , R

chlr nhat Ia hinh 1ap phwong canh a thi dé thdy thé N

tich moi khdi chop néi trén la —3 con thé tich khoi ? ’

l&p phuvong la a nén chon A ! Trong trweong hop nay khoi chop con la khéi tir dién

déu canh V2 nén co thé tich —33 . C6 thé coi cau hdi & cap do "Van dung (thap)".

Can linh hoat (ng dung céac hiéu biét néu trén
(cung cac hiéu biét vé hinh hoc phang) vao tinh
huéng cu thé cla cau hai.
Vidu 3 (Cau 38 Bé minh hoa mdén Toan Ki thi
TIIPT quéc gia nam 2017 QU B6 GD&PT). Cho hinh |
chop tir gidc S.ABCD c06 day la hinh vudong canh bang L;

AE». Tam giac SAD can tui s y mat bén (SAD) vubng (1
géc véi mat phang day. Biét thé tich khdi chop S.ABCD

bang-a\ Tinh khoang cach h tir B dén métphcmg(SCD)
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A_*o:!«; B.*:!<” C,Azl((; D.A:2,,
J 3 3 4
Hwéng dan illai: Cach 1. Dién tich /IZ2CD 1a 2i?2 nén do thé tich S./iOCD la

“ {/'. suy ra chiu cao cua chdp la SIi =2a (// 1a trung diém ctia AD). Do AB song

song v&i mat phang (SCO), dé thdy khoang cach tir B dé6n mat phang (SCD) bang
khoang cach tir A dén mat phing do nén gap doi khoang cach tw // den duorid

thdng SD. Tr d, — =— +——=-A-,suyrah= Ia Chon B.
h' Sii2 11¢)2  4il

Céach 2. Tl SH = 2« suy ra SD= -*=a. Thé tich clia chép B.SCD bang nira
V2
N

. S . 3
thé tich S,ABCD nén bang -a y ma dién tich cla tam giac vudng SCD bang ~a2
3 2

suy ra chiéu cao ctia chép B.SCD tirc h bang ﬂ]ﬂr (trong callch nay, khong can

“dwng” cu thé dudng cao clia chép do).
Vay ta hoac da dung suv luan hinh hoc (cach /) hoac ta (*ng dung 2 lan cong

thirc tinh thé tich choép ti gidc S.ABCD va chop tam giac B.SCD (cach 2) de den
duvoc két qua.

1. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP
1 Tong dién tich cac mat ctia mot khoi 1ap phwong la 150 cm2. Tinh thé tich

cda khoi 8.

A. 25 cm3; B. 75 cm3; C 125 cm3; D. 100cm3
2. Day clia mot khéi hop dirng la mot hinh thoi canh a, géc nhon 60°. Buong chéo

Ién clia day bang dwong chéo nho cla khoi hop. Tinh thé tich ctia khoi hop do. |

3u pa*yji 2 v Vo
— — - c. —-—; D ——m=m
2 2 3 . 2
MGt khéi lang tru tam giac ¢ cac canh day bang 6 cm, 8 cm va 10 cm, canh kén
14 cm va g6c gilta canh bén va mit day bang 30°. Tinh thé tich cla khéi do.
A. 112 cm3; B.56"3 cm3; c.112Va cm3; D. 168 em'-
Mot khoi lang tru tl giac cé day la mot hinh thoi canh a, géc nhon 45°, lang
tru c6 canh bon 2a, gdc gilra canh bén va mit phing day bang 45°. Tinh thé

tich cta khoi do.

L)

A.V ; B. «>;¢ C.S-E.; b.2fl".
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10.

12.

Cho khoi t& dién ABCD c6 thé tich V va diém E trén canh AB sao cho
AE - 3EB. linh thé tich cla khéi tir dién EBCD.
\ \ \ -V

%X ~> 0. — : u. —: Js — o
3 23 9 27

Mat phang di qua cac dinh A, B cla khéi hop ABCD.A 'B'C'D' va di qua
trung diém £ cla canh /i £) "chia khoi hop thanh hai phan, tinh ti sd thé tich
(s6 bé chia cho s6 Ién) cla chung.

1 1 1 2
A. B. - ; cC. - ; D. ==
2 3 4 3

Gho kh&i hop ABCD.A 'B'C D ’c6 thé tich bang V. Tinh thé tich cta khdi ti
dién c6 cac dinh la ¢ *va cac trung diém cta cac canh AB, B'C ¢ 'D
Al; B.V—; , c.V—; D.V

12 6 24 8

Xét kh6i chop tam giac déu canh day bang a, canh bén bang hai 1an chiéu
cao tam giac day. Tinh thé tich cla khoi chop.

A -0'S : B.-«’72; C. 2;D.ia”‘2.
2 6 3 4

Xét khoi chop tr giac déu co canh day bang a, goc gita canh bén véi mét
day bang 60°. Tinh thé tich cta khoi chop.

A — B— e c—m D —
£ 'V3 '6 . 3 e

Tinh thé tich cla khoi chdp t& giac déu co canh day bang a, goc gilta mat

bén va mat day bang 45° .

A 9. g a4l . e =° b, (5

6 * 2 . X , 3 \
Tinh thé tich cla khoi chép tir giac déu cé canh bén bang a, goc gilta canh

bén va mat day bang 60 .

b ' N C. Voe: D .~ .
12 12
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

90

d ,” khkiilang tru tam Bidc ABC.A 'B'C-c6 thé tich Vva p la

mot dié
é ang AA . Tinh thé tich cua khdi chdop tr giacP .B C

Cho khoi lang tru tgm"gi'éc ABC.A 'B'C’Va diém p thudc canh AA\ diém Q
thuoc canh BB , diém R thudc canh CC’sao cho -p-K-: ~ —. Thé tich khd' |
lang tru d6 bang V, hdy tinh thé tich khoi chdp ti giac R.ABQP.
A B —- C_.-_‘W; D -V.
2 '3 3 N4

Cho khdi lap phvong ABCD.A 'B'C'D' canh a. Xét khéi chop ti giac dinh
A, day la t giac co dinh la cac tam cla cac mat cua khdi do song song Wi
AA ’hay chta AA Tinh thé tich ctra khéi chép dé. !
A Lad SRUNERE e -al; 4

3 o4 6 12

Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh thé tich khéi chdp
t¢ giac D.ABC D .

A —; B. —: C. D. 2-E.
4 3 6 3

Dién tich toan phan ctia mot khdi hop chir nhat 1a S, day cta né la mét hinh
vuéng canh a. Tinh thé tich cta khoi hop do.

o BS:28D (@8} i g (3S) . " aS2n

2 , 172) ; D) , >
Mot khéi chop tam giac c6 ba goc phang vudng tai dinh, ¢ thé tich Vva e
canh bén bang a,b. Tinh canh bén tht ba cta khéi dé.

A. B. C. - D.%.
ab ob ab ab

Khoi chdép tam giac S.ABC c6 SA =AB =c, AC - b, SAvudng goc voi mit
phdng day va BAC - 30Q Tinh thé tich cla khéi do.
A hr~\Fi o EE3 . 8 bed: b imr
12 6 6 12

Xét khéi lang tru tam giac ABC.A 'ti' C Mat phang di qua C "va cac trung diert
ctaAA' BB' chia khoi lang tru thanh hai phan, tinh ti sd thé tich cla ching.

1 2 1
4 B-f’ C-»:. D ?



21.

22.

23.

24,

Khoi hop ABC IXA 'B'C D 'c6 thé tich V Tinh thé tich khoi chép A.BB D D.

2V \% w V
A B. C — o D' ~7-
5 3 8 6
Cho khéi hop ABCD.A 'B C 'D’c6 thé tich V. Goi E la trung diém cta A 'B\
f la trung diém cla B C”. Tinh thé tich cta khéi t& dién BD EF.
V V \ V
A _ B. ~ ; cC —m D.
6 Im 8 10 5
Cho khéi hép ABCD.A 'B'C'D' c6 thé tich V. Mat phang di qua dinh A, qua

3 '3 4 '8 m
Cho khéi lang tru tam giac ABC.A 'BT\ Diém p thudc doan BB' sao cho
mat phang di qua A, p, song song véi BC chia khoi lang tru thanh hai phan
co thé tich bang nhau. Tinh ti s0 op:
A 3; B. 2; C. 6; D. 4.

Xét kh6i hop ABCD.AB'C'D’. Mat phang di qua dinh D, diém Q thudc
canh AA diém R thudc canh CC' sao cho *_- =- -~—=3 chiakh6i lap
QA 3 RC

phwong thanh hai phan, tinh ti so thé tich cla ching.

A —; B. - ; c. - (hay 2); D. 1

4 3 2 (hay 2)

Cho khoilang tru tam gidc ABC.A'B'C' c¢6 thé tich bang V. Xét diém p

| o , oCc 1

X diém Q thudc doan CC' sao cho e

PB
thupc doan BB'sao cho -r—-
v % BE'
Tinh thé tich cla khoi chop tir giac A.BCQP.
A — B C g Df
8 5 4
Cho khoi hop H co thé tich V. Xét tat ca cac khéi tir dién co ca 4 dinh la dinh
cla H va c6 it nhat mét canh la canh cia H (do dé c6 mét mat nao do cua
khéi tt dién phai nam trong mot mat cdia khoi hop). Chon cau dang :
Co \
A Tat ca cac khdi tir dién do co thé tich bang " ;

Téat ca cac khdi tir dién do6 cé thé tich bang —;
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28.

29.

30-

92

. . 11/
C. C6 khoi tir dién co thé tich bang "I’*CO ' 6’

D. Khong c6 khéi ti dién ndo co the tlckl1J MPB 2 va khong co khoi ti dien

. V
nao co thé tich bang —.

Cho khoi hop Il c6 thé tich V. Xét tat ca cac khdi tl diéncod ca 4-dinh la
dinh cua // nhung khong QO canh nao la canh cuaH, tic la 6 canh tlr
dién la 6 dudng chéo ctia 6 mat cua khdi hop .¢ on cau un”
A. Tat ca cac khdi t¢ dién doé co t'hé tic% lﬂ)}mg \,o{

, \Y,
B. Tat ca cac khoi ti dién do co thé tich bang

y . .Y
c. CO khoi t dién cd thé tich bang —, c6 khoi tl dién co the tich bang —;

V 7
D. Khonu c6 khéi ti dién nao c6 thé tich bang 3 va khéng c6 khdi ti dién

< 7 A s v V
nao co thé tich bang re

_ 3
Cho khdi hop H co thé tich V. Xét tat cd cac khdi chop tir giac cod dinh cla
chép va cac dinh clla mat day déu la dinh cta H. Chon cau ddng :
A Tét ca cac kh(%? chép do co thé tich béng l;
B. T4t ca cac khéi chop d6 co thé tich bang — ; A
6

, . , , , u L V 7 . , 7 ° s v Y

c. C6 khoi chop cé thé tich bang —, c6 khoi chop cé thé tich bang —;
3 6

D. Khong c6 khéi chép nao cd thé tich bang - va khong c6 khéi chop nio A

' co thé tich b'éng ! 3

CA ACBX P AN K OXét At kh h't""f
co dinh va céc élnhr mat day déu la dinh cua ﬁ.eE:'Iﬂ?oCnacCaaucdungOI? op Hrgec

A Tat A ehe khéi chep 66 9 tH tich bihg \ m

B. T4t ca cac khdi chdp do co thé tich bang T

w —



3L

32.

3.

34.

35

c. Co khoi chop co thé tich bang —, c6 khdi chop c6 thé tich bang — ;
D. Khong co khéi chép nao cé thé tich bang — va khdong c6 khéi chop nao

co thé tich bang

Cho t* dién ABCD co6 thé tich V. Xét diém p thudc canh AB, diém Q thudc

canh BC, diém R thubéc canh BD sao cho -- =2, ~~=3, ~ - =4, Tinh
PB QC RD
thé tich cta khoi t dién BPQR.

AV Vv Vv Vv

3 D- f
Xét khoi chép tir gidc déu S.ABCD. Mt phang chua duong thang AB, di qua

diém ¢ ’cla canh sc chia khoi chép thanh hai phan cé thé tich bang nhau.

T flnI%<tTQ’(s:6 —_
SC

A i2; | B. 3; C. 2 ; D. —5 :
Goi G la trong tam cla mot t¢ dién cho truéc. Mat phang di qua G song
song v&i mot mat cua ti dién chia khéi ti dién thanh hai phan. Tinh ti sO thé
tich (s6 16n chia cho s6 bé ) cta ching.

"y Bp oy > 3
Mot khdi chop tam giac déu co canh day bang a, canh bén bang a 4 7. Tinh
thé tich cla khéi do.

03>/7, «3V 7. r.ajB a'dl
A 6— ¢ @ C. ’ 4-—
Cho khdi chép tam giac déu co6 chiéu cao h va canh bén bang 2h. Tinh the
a1 LUA an

A. B?SsinZa; BE)GJI’QI C .ﬁycora— D .80W a.

93



Mot khéi lang tru c6 day la mot tam giac déu canh a, c6 canh bén b, géc
gitta canh bén va méat phang day bang 60°. Tinh the tich cua khoi do.
A EeA . b SliL c.— v
8 8 8 4
Céc trung diém cla cac canh cia mot tr dién déu canh a la cac dinh cla mdt
khoi da dién déu. Tinh thé tich cla khoi do.
A a's D oy 2 r w 2. d cilE.
12 12 24 16 m
Xét khéi hop ABCD.A 'B'C'D Mat phang di qua dinh A, qua cac trung
diém cla cac canh C 'B’va C 'D ’chia khdi chép A.A B C D thanh hai phan,
tinh ti s6 thé tich (so 16n chia cho s6 bé) cla ching.
A 5; B. 3; c.7; D. 8

Xct khéi chop t¢ gidc déu S.ABCD. M4t phang di qua A, trung diém F clia
canh sc¢ va song song v&i BC chia khéi chop thanh hai phan, tinh ti so thé

tich cua chung.
Al B.2: C A D.~.

Cho khéi hop ABCD.A 'B'C'D Mat phang di qua A'va trung diém cla cic
canh BB\ D v chia kh6i hdp thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich cla ching.

A2 B.l: Cl; D.-.

Cho khoi hop ABCD.A 'B'CD ’va diém E thudc canh BB 'sao cho BE =

o R 3DD 5 . . .
diém F thudc canh DD 'sao cho DF =— -—. Mat phang di qua A, E F chia
khoi hop thanh hai phan, tinh ti sd thé tich clta ching.

A. 2, B. 1; C. D.

2 3
Mot nha kho c6 dang khdi hop chir nhat d’ng ABCD.A 'B'C'D’ nén la hinh
chir nhat ABCD, AB =3m, BC = 6m, chiéu cao AA’ = 3m chap thém mdt
khdi lang tru tam giac déu ma mot mat bén laA '‘B'C'D’\aA'B’la m6t canh
day cua lang tru. Tinh thé tich cta nha kho.

A TTAm3; B ~(4+73) m3; c.54m3; D- (12" ) » '
2 2 e 2V



Il. GOI Y - HUONG DAN giai - PAP AN
Goiy - Hwdng dan giai

Cau 2.

Cau 09.

Cau 10.

Cau 13

Céau 14.

: Cau 15.
Céau 25.
Cau 32.

Cau 38.

I Céu 40.

J Cau 41.

Cau 42

bay ABCD Ila hinh thoi AB = a, BD = a, AC = ayfT, hop dung
ABCD.A 'Bc 'D'c6 DB'=ACnén BB'= aV2.

Canh bdn \a b - a\fT, chiéu cao cua khé6i chép la h voi h2- b2

nén thé tich khoi chop la — 3

Dién tich mat day la a2, chiéu cao la €'é- tan 60° =
2 2

. Vi p nadm trén duong thdng AA ' song song mit phdng BC CB’nén thé

tich khoi chép P.BCCB 'bang thé tich A.BCC B '. Chi can néi BC’chia
ABC.A ti'C' thanh ba khdi chdép tam giac cé thétich bang nhau ma hop

hai khoi la A. BCC 'B (xem phan I. Kién thirc, kT nang can thiét).

Pe y rang PQ di qua tdm cua hinh binh hanh ABB 'A'nén dién tich hinh
thang APQB bang nlra dién tich hinh binh hanh d6. Goi h la khoang
cach tlr duong thang CC’ dén mdt phang ABB'A' thi 2V = h.al(ABB 'A),

thé tich khoi chop tir giac dang xét bang 5
*

DPé y mat phang day cda khéi chop song song vé'i méat phang ABCD.

h .dt(ABB 'A".

DEé y rang QR di qua tam cua khéi 1ap phuong.

t’ng dung cdng thic ti s6 thé tich hai khoi chdép cung dinh cung dwong

. sc . X .
thang chtra cac canh bén, dat -5— = X thi X 1a nghiém cda phuong trinh

X2+ x-\=0.
Pé y rang khoi da dién déu dé 1a mot khéi tdm mat déu canh bang —.

Goi E, G theo tht* ty la giao cua mat phang véi SB, SD thi

K mm/ms; = VSHIV 2 '3 '3" Vsah’' = Vsihl)3"'3

nénVSAmi - ~ VsAHcn-
DPé y rang mat phdng dang xét di qua tam ddi xing cta khdi hop.
Pe y rang trung diém cla Et la tdm doi x(*rng cla hinh hop.
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Chuwong L.

Mat tru, mat nén, mat cau

I. KIEN THUC VA KI NANG CAn THIET

1. Kién thtrc

e (‘an lueu dinh nghTa mat tron xoay, khdi tron xoay, hinh dung dwgc ching; biét
giao cua mat tron xoay v&i mat phang chita truc, v6i mat phanu vudng goc voi
liuc. Chu yéu la xct mat nén (tron xoay), mat tru (trdn xoay), mat cau.

e Nam chac khai niém mat nén (tron xoav). dinh, géc & dinh (2 lan géc gitra
dwong sinh va truc), dwong sinh (dwong thang); giao cia ndé véi mat phang
chua truc, mat phang vuéng goc voi truc: hinh, khéi nén, mat dav. mat xung
quanh, chiéu cao, dudng sinh ctia nd (chi la mét doan thanti).

e« Nam chac khai niém mat tru (tron xoay), truc, ban kinh, dwong sinh: giao cua
mat tru v&éi mat phang vudng goc véi truc: hinh, khoéi tru. mat day, mat xung
quanh, chiéu cao, dwong sinh cua nd.

e Nam chac khai niém mat cau, kh6i cau, tam. ban kinh, dwdng kinh, mat
phang kinh: tinh chat doi xnu cua n6 qua tam, duong kinh, mat phang kinh;
diém nam trén, nam (bén) trong, nam (hén) ngoai mat cau.

Biét hién ludn giao cua mat cau tdm (). ban kinh Ii v&i mat phang cach o
khoanu i/ theo R va i/; biét duong tron 16n (li - 0). mat phang tiép xuc (< = R),
ti€ép diém ; biét giao cla mat cau voi duong thang, tiép tuyén, tiép diém.

Biét mat cau ngoai tiép mot hinh da dién .(hinh da dién ndi ti€p mat cau); biét
khai niém mat cau ndi tiop moét hinh da dién.

e Nh& mot sé cong thic :

| h
The tich khéi tru V - IM. thé tich khdi non I - Ti~ Ui la dién lich day,-
h la chiéu cao), thé tich khéi cau r = inR "' {R la ban kinh).

Dién tich xunu quanh cua hinh tru s = 2uRh (R la ban kinh day. h la chiéu
cao) dicn IICiIl xung quanh clGa hinh nén s = nRi Ui 1a ban kinh day. ( la
dirang sinh). Dién tich mat cau s = -tnli2.

e ; ' 97
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2. Ki nang
« Can ndm chac cac dinh nghia dé thdu hiéu nhanh chong noi d L hoi.

Vi du /. Xét m&t nén sinh boi duvong thang chira moét canh AB  Cl hinh

lap phuvong cho truéc quay quanh dudng chéo CIClI hinh lap p ntonh Ol

2a Idiisc lai dinh cua mat non. Tinh Clisirt cua * =
A .f; c.f: D-T-

Phéan tich: Xct hinh 18p phuvong ABCD.A 'B ¢ D , hinh non sinh boi dwong
thdng AB quay quanh dudng chéo AC' thi thyc chat ngwdi ta muon 0L got giua
duong thang AB (chira canh cua hinh 1ap phuvong) va dwong cheo AC . on

« PE hinh dung nhiéu van dé vé mat ciu, ching han tiép dien, tiep tuyen,
giao mat cau voi mat phang.... xét giao cua toan bd hinh véi mat phang thich hop
thuong co thé dira vé khao sat dudng tron trong mat phang do. BOI VO mit tru thi
xét giao clia n6 v&i mit phing chita truc hay vudng goc véi truc, ddi VOl mat non
thi'con cd thé xét giao clia nd véi mit phang qua dinh...

Vi du 2. Cho hai dwong thing song song d va ti'. Xét tdm cac mat cau tiép
xUc véi d vad\ Chon céu dung :

A. Tam cac mit cau do nam trén mot dudnil thing cé dinh.

B. TAm cac méat cau do ndm trén mot mat cau cd dinh.

c. Tam cac mit cau dé nam trén mdt mit phang cé dinh.

D. Tam clGc mat cAu dé nam trén mdt mat tru c6 dinh.

Phan tich: Qua tam M cGa méit cau nhuw thé vach mit phang vudng géc véi d
va d' cat d, ci' theo thi tv tai //, //’thi trong mat phang d6 M cach déu H H' nén
M thudc dudng trung trec cia HH”. Chon cau c.

. Biét cach dwng tam cla mat cau ngoai tiép tl dién, ngoai ti€p hinh hép chi
nhat, biét diéu kién dé hinh lang tru, hinh chép ndi tiép mat cau va cach dwng tam
mal cau do.

Chéng han da biét c6 mat cau ngoai tiép hinh chép cho trwdc khi va chi khi
day cua hinh chép ia mét da giac ndi tiép dwgc trong duonti tron va LU »' -

cau ngoai tiép nam trén truc cta dudng tron. Tl do dé dim« tam | m nl?

hinh chdép tam giac (t& dién), tim mat cau ngoai ti€p hinh chép t ngOai tiép
Vidu 3. T dién ABCD c0 AB - AC - 4T BC =2' DR N r

gitta hai mét phang (ABC), (DBC) bang 45°. Hinh chiéu i A~ m(i(h

nam vé hai phia BC. Tinh dién fich mit cau ngoai tiéptad 1€ U  Ilvn (DHi') Mi I)
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A 5fF; B.-T- m n o, n
4 C. X D. — .
8 16

[fan tf 1' tIn” kan kinh mé&t cau ngoai tiép t& dién ABCD bang cac
cach iac r a”’ ¢ ans han néu c6 2 dinh cla t& dién nhin hai dinh con lai du¢i
géc vuong thi khoang cach gilra hai dinh con lai nay la duong kinh mat cau. Ciing
o0 the tinh ban kinh théng qua moé ta tam. O' day, do ABCD c6 mét s6 kich thudc
o6 v& dac biét nén ta tinh canh con lai. V6i gia thiét thi AMD=\35° (M la trung
diém BC).

Hudng dan giai: C6 AM = 1, DM = s[7, AMD=US5t tr d6 AD - 4 1. Vay
xdy ra ABD= ACD = 90°, tirc la AD la dwong kinh va suy ra dién tich mat cau.
Chon dap an A.

Vi du 4. (Cau 42 Bé minh hoa mon Toan Ki thi THPT qudc gia nam 2017
cuaBOGD&DT).

Cho hinh chép S.ABC cdé day ABC Ilr tam giac déu canh |, mat bén SAB la
lam giac déu Vit nam trong méat phang vudng goc voi mét phung day. Tinh thé tich
Vcua khéi cau ngoai tiép hinh chop da cho.

A = = C:v="*8@-i D.y =f .

Phan fich: Chi can tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai ti€p S.ABC. Goi H la trung
diém cGa AB thi (SHC) la mat phang trung truc cla AB, mat khac (SAB) 1 (ABC)
ncn CH I (SAB) SH 1 (ABC). Nhu vay, tam 0 cta mat cau phai tim thuéc (SHC)
va (SHC) chtra truc cia ASAB va AABC. V6i dinh huwéng nay, chon dap an B.

«Hudng dan giai:

Cach | Goi d\ la truc cta duwong tron ngoai ti€p
tam giac ABC thi d\ qua (1 (tdm duong tron ngoai tiép
tam gidc ABC) va dt Il SH. Tuwong ty cho di. Ki hiéu o
la giao diem cua du ch thi o la 1dm mat cau. Ta co

0\HO20 la hinh vudng canh — .

2 rvuw diT* L 1:_:*R:

Vay R2- 00i2+ 0\C - 6

V4 s
Ap dung cond thic V
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Céach 2 'lain 0 cua méit cau thudc (SIIC). mat khac tam guic SIK \uong

can, canh tiéc vuonii diront» trung truc cua S( cat d\ ta» )+ *atunfcu (\iO
— s B Vi . p2=(E-\J ~ 1 =-—=.Trdod
Ia‘tam giac vudngcan. ()()] = Y/ vay. R*: ( cJ 1]\] Y !

Cui-h 3. Goi C| la diém sao cho ('Cl la dwong kinh cua duong tron ngoai tiép

tam giac ABC. tic la IV, =— . Do tam O cla mat cdu thuéc (S/w nén ban

kinh médt cau bang ban kinh Ri cua dwong tron ngoai tiep tam gifit- sc | d)

cv2=Gl2 * nr- =iE-) 4iEA =-+-- = Ap dung dinh Ii sin trong
| =ov 1 K ! B ! 11 B

vr , .15 3 . e o VvTs 1V,

tam gide AV G S,\J._—Qﬁ’»’ H,ER// A .A-ﬁ_ =2/i,, thc la y2 = .t& do

cO dap an iIAC
(7/ll WC4 the tinh A boi cong thirc dién tich tam giac s Mﬁ .

(ach 4 Cioi K la trung diém cua sc thi HK la truc déi'xtrng cla hinh chép

dd cho. Vi vady, tdm () cGa mat cau phai tim thudc TIK. D& OK = + thi
< i/i2 . )

/i - x~+_S;_ . mit khac 11 ¢ [ UK - x§ _'4/'_ ma i Scz,m dd tin duoc X

tirc la cé /2.

I1. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

1 Hinh chép D.ATH' ¢ DA vudng goc véi (ABC), Bi' vudrm géc voi DB,
*/AB c lie a AD h. Tinh han kinh mat cau ngoai tiép hinh chop.

A - 4ir +h +C B. \ar+/r +12;

c. \la' +iy + 0. 1yfa"+ h + C"
Cho mat cau (M) ban kinh Ri, mat cau (S2) han kinh R2=2Ri Tim ti s6 dién
tich clia mat cau (V) va (\]).
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B. (>2 trung véi O3nhung khac O, m

C. Iron" ba chem 0\, G2 Oi khéng c6 hai diém nao trung nhau;
D. Ou 0 2, 03 trung nhau.

Cho hinh chop t giac déu S.ABCD c6 céac canh cung bang u. Tinh ban kinh
mat cau ngoai ti€p cla hinh chép dé.

| . c.«VT; D. — .
2 . i 2

A. CisiT; ¢ .d
Cho hinh lang tru tam giac déu c6 cac canh cung bang 1 Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh lang tru.

7Ir _ 7K
A. T7Tr;, . B- 9 ; C. 3 n D- 8
Cho tam giac déu ABC canh 1 Goi (P) Ia mat phdng qua BC va vudng goc
véi mat phang (/1/i0- Trong (P) xét dutng tron (*G) dwong kinh BC. Tinh

dién tich mat cau ndi ti€p hinh nén c6 day la (*G), dinh TaA.

A i B. —; c.*; D.2*.

‘2 3
11«07)1"' </««: Mat cau ti€p xUc v&i mat xung quanh hinh nén va tiép xic voi
niat day hinh non tai tdm cla day goi la mat cau ndi li€p hinh nén.

Mt B it 8 cien (505 ARy RS g dev bang dien c

mot mat cau ban kinh bang 1
B 6 c'8;
M6t hinh tru c6 ban kinh day bang 1. thiét dién qua truc la hinh vuéng. Tinh

the tich khéi cau ngoai tiép hinh tru.
An-iT N BttV2

A 6*71; 15.3*73;



10. Cho t&* dién déu AIICD canh 1 linh dién tich xung quanh cua hinh tru cd
day la dwdng tron ngoai ti€p tam giac BCD va cé chiéu cao hang chiéu Co

cua ti dién.
A 2W 2 W 2 n Ji: IXTA ,
3 .3 2 |9

11. MGt hinh tru c6 han kinh day bang R va thiét dién qua truc la hinh vudng,

| inh tho tich cua khdi lanu tru t& giac déu ndi tiép hinh tru.

A 2R ;. B.3r ; " c. 4R-; D. 5R\
12.  Thiét dién qua truc clia mot hinh nén la tam giac déu canh bang 2. Mot mat 20

cau co dién tich bang dién tich toan phan cta hinh nén. linh ban kinh cla

mat cau.

r "ft

A. 2V3,; B. 2; C. Vs, D 9 o

an*

13.  Cho hinh hdp chlr nhat c¢6 day la hinh vuéng canh d. canh hén cua hinh hop
bang 2a. Xét khodi nén co6 day la dutng tron ngoai tibp mét mat day cla hinh
hop va dinh la tdm cua day con lai cda hinh hép. linh thé tich khdi non.
A hu_ : B: e : c. Kui;: D. SRR R
3 2
14.  MQI hinh hop chi* nhat ¢ dav 1a hinh vudng canh bang 1 canh bén bang 2. Xét 22
hinh nén cé day la dwdng tron ndi tiép mot dav cta hinh hop va dinh la tam cla
mat day con lai cta hinh hop. Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén.

K.\ n_32/|| ; nsil ) (r:] iﬂ- D. 3/r.

T y

4 2
15. MOt hinh nén c6 thiét diénqua truc la tam giacdéu. Tinh ti s6 thé tichcua 23
khoéi cau ngoai tiép va khdi caundi ti€pkhoi nén.
A. 8; B.6; c. 4, D. 2.
4
16. Mot khdi cau co thé tich -7T ngoai ti€ép hinh 1ap phwong. Tinh thé tich khéi

lap phuong.
"3

17. X6t mat cau ti€p xdc voi tat ca cac canh cla t¢ dién déu canh bang 1 Tinh
ban kinh mat cau do.

A.5§; B.#: c.l: D. 2V5. u
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i Cho hinh 1&p phuong ABCD.AI3V D' c6 canh badng 1 Tinhdién tich

20.

21,

22,

23.

24,

xung quanh cua hinh tron xoav sinh boidwong gap khic AC A khi qua>
quanh AA

A ttV6 ; B. TiyiT ; c. Thi2 ; D.n S .

MOI khéi tru c6 ban kinh day V&, chiéu cao 273 . Tinh thé tich cua khéi
cau ngoai tiép khoi tru.

A. 8\/6 T ; B. 6VOTT C.iy/é&n: D. 473 7T.
3

Cho hinh non ¢6 dudng sinh vadwdng kinh dav ciing bang2. Tinh ban  kinh
mat cau ngoai tiép hinh nén do.

A.V3; B 2V3; c. — D. —

2 3
Cho hinh non sinh b&éi mot tam giac déu canh 1khi quay quanh dudng thang
chira mét dwong cao. Xét mdt mat cau cé dién tich banu dién tich toan phan
cua hinh nén dé. Tinh ban kinh mat cau do.

A B. ¢. SN D.

Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh cht nhat ma AD = 3, AC = 5
SA vudng gbéc véi mat phang (ABCD), goc gilra (SCI)) va mat phang
(ABCD) bang 45°. Tinh thé tich cta khoi cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

A -317V34/T; B. —617x/34tt : C.MATATT-, D. -17V34 TT.
9

Hinh lang tru ABC.A B C" c6 day ABC la tam giac vubng tai A, AB = 3
fIC = 5, hinh chiéu cta B’trén mit phdng (ABC) la tam dudng tron ngoai
tiép tam giac ABC, goc gilta mat phang (ABB'Af) va mat phang ABC bang 60°.
Tinh ban kinh médt cau ngoai ti€p hinh chép B >ABC.

73\[T 3 T
L g 73\ o 73o o 16\[0

48 24 48 24

Lang tru dng ABC.A'B'C c6 day /4/?C la tam giac vudong can tai A
AB = 1. goc gilta A 'C va mit phang ABC bang 60°. Tinh dién tich méit cau
ngoai ti€p hinh chép ¢ ABB A .

N B. 5; ¢ K p, "
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25.

Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A, B, Afi - BC' 1.
AD —2; mat phang (SAD) vudng géc voi (ABC D) va tam giiic SAD déu.
| inh ban kinh mat cau ngoai tiép t& dién SABC.

. N3 - r n s
A 27 B- c- n: 2'

26. Hinh chép S.ABC co day ABC la tam giac vubng can tai A va AB —1; c&c

217,

28.

29.

104

canh bén cung tao v&i day goéc 60°. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh
chop S.ABC.

Mot bong dén huynh quang dai 120cm, dwong kinh cla

duong tron day la 2cm duoc dédt khit vao mot 6ng giay

clrng dang hinh hép chir nhat (hinh bén). Tinh dién tich

phan gidy cing dung dé lam hop (hop hd hai dau va

khong tinh 1€, mép).

A.96cm2;

B. 960cm2;

c. 9600cm ;

D. 96 OOOcm2.

Mot tdm kim loai dang hinh hop chir nhat day a cm, day

la hinh vudng canh b cm. Nguoi ta khoan thing tdm kim loai do bdi 4 16
khoan dang hinh tru ma tdm cta méat 4 16 khoan trén mot mat day tao thanh

hinh vuéng. Cho biét duvong kinh 16 khoan la ¢ (mm). Tinh ti s6 thé tich —

(V 1a thé tich t&m kim loai, W la thé tich 4 16 khoan)

A. 100 ; B. 1000 ; C . 100:; D. 1000.
nc nc nb nbl

MOt khoi lap phuong c6 canh Im chira day nwéc. Bat vao trong khéi do mot
khdi nén cé dinh trung v&i tdm mot mat cha lap phuvong day khdi nén tiép
xUc véi cac canh ctia mat déi dién. Tinh ti s6 the tich cta lwvgng nuéc trao ra
ngoai va lwgng nwéc cta khéi 1ap phuong.



».

tron 16n cua mo6i nua hinh cau. Tinh ti s6 tho twi ,u" m 141- "
» cakhoi go p nccll » cua khoi &6

Al : B-r C.l; D. |
Cho diém a v ducynu thanw ¢« khén I].lII A
"o & ’ ?—I A- S Xcl cac mat Cgl( tam thu6c d’

mét cau co
va di qua d|em A Irong cac ménh dé sau day tim ménh do dung.

A. Cae mat cull do chi di clua mét dicm c6 dinh’ |
B. Cac mat cau dé chi di qua hai diom c6 dinlv

c . Ciic mat cau do llion di clua mét dwong tron cd dinh'

). Ca ha ménh do trén déu sai.

Cho tir dién ABC D ndi ti€p mot mat cau ma ADR - BIX' =CDA =90° Tim
moét duong kinh cia mat cau do.

A.AB: B. BC; C.CA;

D. DD’trong d6 DD' =3D6 voi G la trong tdm cla tam giac ABC.

Cho mat phéang (/’) va diem Snam ngoai (/’). Goi /1 la diem cd dinh thudc
(/) sao cho SA khong vudng goc vGi (/>). Mot duong thang i/thay dbi nam
trong (/°) va di qua /1. Tim tap hinh chiéu //cuas trén d.

A. MOt mat cau ; B. MOt mat tru ;
c. Mot mat non ; D. Mét dwong tron.

Cho diem A ¢6 dinh thudc mat cau (S). Ba dutng thang thay doi di qua A, doi
mot vudnu gdc va cét (S) tai cac diém Il c, 1) khac A. X6t hinh hop dung tren
ha canh All AC, AD. Trong cac ménh dé sau day, tim ménh dé dung.

A. ilinh hop dé c6 mot duonli chéo co dinh ;
B. Hinh hép d6 cé hai dudng chéo cd dinh ;
c. ilinh hép d6 co6 ba dwong chéo cb dinh ;
). Hinh hép do khéng c6 dwong chco nao cd dinh.
Cho hinh chép tt giac déu S.AIIC'D c6 cac canh cing bang 1 Tinh ban kinh
mat cau ndi ti€ép hinh chép déu do.
o T r : D. — -

20T S) * B- 40TV3) ; A1+V3) MU S i

(’Viy: Mat cau noi ti€p hinh chép déu néu nd ti€p xdc véi cac mat bén va

liEp XUC v&i mit dav tai tam cla day.
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36.

37.

38.

39.

40.

106

Cho hai quﬁrng ihang song song ct va b- Goi (D va if" la . * phang
.hay doi lan lim qua ava M m Ilgi Ki hiéu giao tuyén cua (P) va (a
la c. Trong cAc ménh dé sau day, tim ménh de dung.

A. ¢ thudc mét mat phang c6 dinh ; B. ¢ thudc mot mat tru

c. ¢ thuéc mot mat nén c6 dinh ; D. Ca 3 ménh de tren dc

Cho hai diém A, B ¢6 dinh va phan biét. Biém M thay déi trong khéng gian

sao cho MAB = 30°. Trong cac ménh dé sau, tim ménh de dung.

A. M thudc mat cau co6 dinh ; B. M thudc mat tru co dinh ,
c. M thudc mat nén co dinh ; D. M thudc mat phang co dinh.
MOt hinh nén c6 ban kinh day r = 1, chiéu cao | . Ki hiéu gbéc & dinh cla

hinh non la 2a . Trong cdc ménh dé sau, tim ménh dé dung.

N N 1

A. sina:-s; B. cosa:-3; c. tana = —; D. cota--.
5 5 5 5

Xét cac hinh hop noi ti€p mot mat cau ban kinh R. 1rong cac ménh dé sau,
tim ménh dé dang: tong d6 dai cac canh cua hinh hép I&n nhat:

A. Khi hinh hdp cé day la hinh vuéng ;

B. Khi hinh hép la hinh 1&p phuwong ;

c¢. Khi hinh hép c6 cac kich thuéc lao thanh cap s6 cong cé cong sai khac khéng ;
D. Khi hinh hdp cé.cac kich thuéc tao thanh cap s6 nhan véi cong boi khac 1
Chp tt dién déu ABCD c6 canh bang 1. Xét diém M trong khong gian ma
MA1+ MB1+ MC2+ MD2=2. Trong cac cau sau, tim cau dung.

A. M thuéc mot mat cau c6 tdm la trong tam tam giae ABC va c6 ban kinh —
2

B. M thu6c mét mat cau c6 tdm la trong tam t dién ABCD va c6 ban kinh —
4

C. M thudc mot mat cau cé tam la trong tam t&r dién ABCD va c6 ban kinh —

D. M thudc mot duong tron c6 tam la trong tam tam giac ABC va rd ban

kinh".



4

45.

46.

47.

Cho hai diém A R fA X,.

. , NG m Ot dudné thang / thay déi ludn di qua /i va

cach £ mdot khodng - Tim 16 v, !
2 ep horp hinh chiéu // cta 5 trén /.
A. M6t mat phang ; )
p MBI Mt non Mbt mat tru m
D. Mot duong tron.
MOt hinh tru c6 ban kinh itev 1 4 . r-
thay doi vé vi tri sao cho kh ’ Te cal » MOt doan ¢ AB
thudc hai duSig tron day cta hinht  Tgira/ f va°0 '~dng dbi, 0 d6 A, B
C! y n‘ltr\A 1T7™téap hop trung diém7 cua AB
A-Mot mat tru ; B. Mol ma.cau;
c. Mot duong tron ; D. Mot méat phang.
AhC I "lien Meu A Q) canh bang 1. Goi B\ C', /)'lan luot la trung diém cac
canh AB, AC, AD. Tinh ban kinh mat cau di qua cac diEm B, ¢, D, B\c\ D
A B. vnin C. s fii D 11
8 4 8

Cho hinh nén sinh bgi tam giac déu canh 1 khi quay quanh dwdng cao cua
no. Xét mdt khbi cau cod thé tich bang thé tich khdi non. Tinh ban kinh cua
khéi cau.

A. M : B. M : C. D. 2U
4 8 2 8

Mot cai x6 bang inox cé dang nhu hinh v&. Cac kich
thudc (tinh cung don vi dai) cling dwoc cho kem
theo. Tinh dién tich xung quanh cla céi xo.

A. 36. 40ft ; B- 27. 40;r ;
B. 400/r

A. 350/r;
D. 500/T.

c. 450n\
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48.

49.

5,

5l

52,

108

o . . , .. .U 2 chu vi 6. Cho hinh do
Mot hinh chir nhat AIIC'D voi Aii > AD c6 dién ticl a1 "
i urmia UNU M» ' 2- 131N i

quay quanh AB, AD dugc khoi tron xoay ¢4 the tict

Al

A 2: B. 3 C. 1:

Cho hinh AIICD c6 CD = 2AB, Mbd " f
li(* - h quay quanh TIC. rinh thi6 tich cua khoi
tron xoay tao thanh.

A. Anah ;
B 2na2:

1

D.nah.

Cho hinh vuéng ABCI) noi ticp duong tron (). ban kinh R. A/Al 1i tam giac
déu ndi tiép dwong tron doé, ALY song song véi AB. Cho hinh vé d6 quay
quanh dwdnu thang OP. Ki hiéu Vi. i2 Vi la thé tich khéi tron xoay do hinh
vudng, hinh tron, hinh tam giac déu tao thanh. 1im cau dung.

A\ =r2+vi B vi =v2+ v\;

c.rr =r2.r3;: D r2=i2.vi.

Cho hinh thang AHCD vudng tai A, B; () la dicin thugc AB ma OB - 2 OA.
OA =1 CY =60°valam gidc COD vubng tai (). Ki hiéu Vi. v2la thd tich
cac khéi tron xoay do tam gidc OBC. OAD quay quanh dudng thang AB.
Tim céu dung.

A fi-7212; B.i2=72 T|; c. ii—36T12; . 12=36iV
Cho hinh 1&p phvong c¢é canh 1 Mot hinh nén c¢é dinh la tdm mot mat cua
lap phuong, day hinh nén ngoai tiép mai doi dion véi mat chuva dinh KI
hiéu 1) la thé tich hinh 1ap phwong. w2la thé tich khdi nén. Tim cau dung.

Adz2=- 11« o~ —t 11, ¢ M=3ru. n -~ N\
4 6 3 ’ U. i2- —»1



53. som moét phan c6é dang hinh tru
phan €6n lai €6 damty RIAR non, cac kich thuéc cHa
trén hinh vé (don vi do la dm). Tinh thé tich cla
khéi dung cu do.

A. 490;r ; B. 4900/r;
c. 49 000/r, D. 490 000 /r.

54. Cho khdi hinh hdc c6 dang hinh bén, cac kich thuéc da
ghi (cung don vi do). Tinh thé tich cta khoi do.

A k2 B. Ji2\- ;
5

C. k2 D. /r24 -.

55.  MO06t cai bon chira xang gébm hai nkra
hinh cau va mét hinh tru (nhw hinh
v8). Cac kich thuwoc duoc ghi (cung
don vi dm). Tinh thé tich clGa bon

chtra.

A. w4235 B. 74532 ;
42 _ 45

C K— = D. K.-rr.

56. Hinh khai trién clia mat xung quanh cta mot hinh
non la moét hinh quat, ban kinh hinh quat la /, so

do cung la 120 . Goi 20if la goc ¢ dinh cua hinh

non. Tinh iana.

A — o B. \i2 :
2

c. 2n2 ; D- 4

5 TRAC nghiém toan 12 A



,RrcoAC= 1. BC=}" ACB = 120°

57. Hinh lang try detng ABC. A B'C, day ' JEng try da cho.
canh bén bang 2. Tinh dién tich mat cau n&" 40;r
A. 40;r ; B — C’ : 2Q

3 * hlgci>= 120" vuon
58. Hinh chop S.ABCD c6 ABCD Ia hinh thoi cann I, gég

géc véi mat phdng (ABCD), géc gitta s va

kinh méat cau ngoai tiép SBCD. 177
— JI3 r-vu s D.
A VI3 ; B. ’\4 ; c 2 8 |

59. Hinh chop S.ABCD c6 day /aECE> la hinh thoi canh 1,/i = 60 , SA = 2, tam

giac vubng tai s va mat phéng (SAB) vubng goéc véi mat phang
(ABCD). Tinh dién tich mat cau ngoai tiép SABD.
AL R 4f cC — M. D-— -

27 9 6 J

60. Hinh chop déu S.ABC c6 canh day bang 1, chiéu cao h —2. Tinh ban kinh
mat cau ngoai ti€p hinh chop.
7 7 _ 13 . 13
A —; B. — ; C. : D- N o
61. Hinh chép t¢ giac deu S.ABCD canh day 1 chidu cao h - 2. Tinh béan kinh
mat cau ngoai tiép hinh chop dé.

A —; B. —; C. - ; D. —.
8 4 8 4
62. Hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 1, chiéu cao h - A3 Tinh
2
ban kinh mat cau ndi tiép hinh chép do.
A. V3 ; B.4 c.a =m D. £
4 6

63. Hinh ndn c6 ban kinh day 1, chiéu cao h = 2. Tinh ban kinh mat cau nsoai
ti€p hinh n6n do.

Af Bi ; , ci: D' f
64. I|1_I|Innhhn nn(;:éo ban kinh day 1, chiéu cao /7= 2 'EI ﬂ \c/)>a16rr1] wn'H mi‘} cAu nQ} tiép
A _Jl__ B e 0 4 A
1+V5 ’ 2+V5 "’ 1+ V5 ’ D-2+V5"

11
0 5 TRAc nghiém toan 1? B



£5.

66.

67.

68.

59.

70.

Xct cac hinh hgp nhan mat cau ban kinh R cho truéc lam mat cau ngoai tiép.
Trong cac cau sau, tim cau dung. u

1 Vd
Al:ﬁlr:]_t! rh{ogn ph~n cta hinh h?p 16n nhét khi hinh h@p

Hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh thoi canh 1, BAD =60°, (SDQ
va (SAD) cung vudng goc véi (ABCD), gbéc gilta sc véi mat day ABCD
bang 45 .1 inh dién tich méat cau ngoai ti€p tl dién SBCD.

A. In ; B. — ; c. — D — .
2 4 3

Hinh ch6ép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh 1, BAD =60°, (SDC)
va (SAD) cung vubng goc v6i (ABCD), sc tao véi (ABCD) goc 45°. Tinh
thé tich khoi cau ngoai tiép SABC.

2n_

A= B. 27T Cy : D. V

73
T dién SABC c6 hai tam giac SBC, ABC déu canh \,SA = Tinh ban

kinh mat cau ngoai tiép t& dién SABC.

r— yf\3 n VI3 VI3
A.>/13; 4N’ D- f -
Hinh chép co ABC la tam gidc ma AB = 1, i4C = 2, &4C = 60°,

vudng goéc véi mit phdng (ABC). Goi B\,C\ 1a hinh chiéu cta A trén SB,
sc Tinh dién tich mat cau qua cac dinh A, B, ¢, B\,Ci.

A 18Y : B 12n\ c. 8 ; D. 4n.
Hinh chop X///?C c6 SA vudng goc voi 04£C), AB =1 ~"£-2* =«’
B Ci lahinh chiéu cta A trén SB, SC. Tinh ban kinh mat cau di qua ,
Bu Cu
y/y/\lcﬁsa . 2\/5'4008«
A — BMT- —7 ' V3sin«
V3sino
— . >5—4 cos «
V5-4COSOT t £) el
c. — = 25in<2
V2 sin «

111



71

73.

74,

75.

76.

112

Fam gfac ABC cdh tai MABB= A= BAY - 120%Ghosmignsiamouiac da
lan lwgt quay quanh AB, BC. Ki hiéu |1, h

Ve - A V
Tinh ti sO — .

I 2 I r)‘)qn D L.
A. V3 ; B. 2V3 ; 2 4

Tarn gi4c ABC can tai A, /io - AC - I, BAC =ex. Cho mién tam gjac d6
quay quanh AR BE Ki Higu Vi, U2 ld thé Uk géc khoi tao theinh. Tinh i

5§ YL
K

A sinf"z- : B, cQs”lna?';Ir Hsin— *jsin 8 ’ D. 4sing-.

Tl dién ABCD ¢c6 AB = AC = yj2, DB =DC = yR, BC = 2. Géc gilra
(v4ZC) va (DBC) bang 45°. Hinh chiéu f/cta /i trén (E>5C) va D vé hai phia
clia DC. Tinh thé tich khoi cau ngoai tiép tr dién ABCD.

r= P g 5EN5 R
A. S\BIT ; B. X C. -~-n ; D- 6
Hinh lang tru /4/C. C c06 day ABC vudng can tai A, AB = 1, chiéu cao
bang — . diém A ' cach déu ba diém /4, /& c. Tinh dién tich mé&t ciu ngoai
tiép A 'ABC.

8n . n 4zr™16;r _ 32;r
Kf —u B.— ; c. —; D. —-
3 3 3

Ba tia Ox, Oy, Oz d6i mot vuodng goéc. ¢ ia diém cd dinh trén Oz, ¢ i 0;
A, B la hai diém thay doi trén Ox, Qy sao cho OA2+ OB2= k2 (k cho trudc).
Ki hiéu (S) la tap hop tdm cac mat cau ngoai tiép t&r dién OABC. Trong cac cau
sau, tim cdu dung.

A. (8) 1a mot mat tru ; B. ("9 12 mdt mit phang :

C. (S) 1a mot doan théng ; D. (S) 1a mét cung tron m

Ba tia Ox, Oy, Oz d6i mot vudng géc. ¢ la diém c6 dinh trén Oz, c i
A, B la hai diém thay doi trén Ox, Qy sao cho OA + OB = oc Ki hiéu (5 la
tap hap tdm cac mat cau ngoai ti€p ti dién OABC Troné cac cau sau, tim

cau dang. 6
A .W la mét mat phang; B. (M la mQt mat tru ; u
C M lamd. doan thang; . 1} (9) la tiiot cung iron.



7.

78.

79.

80.

81.

82.

83.

84.

Ba tia OX O OZ doi mot vudng ROC c la dipm nk AI u
nc = 1mA Rt\fnvAA I N~ X iem co6 dmh trén OJ dat

nh(gt cla E‘é\An Kinh mat caS ngoa| tlyep tw 8|en %’%\ Y OB =oc Tim gia tri be

A — B — o r A r
4 3 2 7 D-

Hinh chop t giac déu S.ABCD c6 canh day bang 1, chiéu cao h bang — .
Tinh ti s6 thé tich khdi cau ndi ti€p va thé tich khoi chép da cho.
A' 4 ; B-f; c.f; D.f.
Hinh chop déu S.ABCD canh day bang 1, chiéu cao bang 1 Tinh ti s0 thé
tich khoi cau ngoai ti€p hinh chép va thé tich khoi chép da cho.

27 T. 27 .. 27

tt; B. —t ; T. ~n ; Dz.l
2 4 8 16

Hinh non c6 ban kinh day bang 1, chiéu cao bang 2sJT. Tinh ti s§ thé tich
khoi cau noi ti€p khdi nénva thé tich khoi non.
A —; B.- ; C, - D.

2 3 4 5
Hinh nén c6 ban kinh day bang 1, chiéu cao ciing bang 1 Tinh ti s6 thé tich
khdi cau ngoai ti€p hinh nén va thé tich khdi nén.
A.2; B.3; >.. c. 4; D. 5
Hinh non c6 ban kinh day bang 1, chiéucao bang 2V2 .Tinh ti s thé tich
khoi cau ndi tiép vathé tich khdi cau ngoai ti€p hinh nén.

1 8 27 D 64

A' 729" 729 729 729 m
Xét cac hinhchop iam giac déu ndi ti€p mot mat cau bankinh R cho trudc.
Khi thé tich khoi chép dat gia tri 16n nhat, tinh dwong cao cta no theo R

4« B. — c. — ; O.R.

3 3 3
Xét c&€ hinh noén ndi tiép mot mat cau ban kinh R cho truéc. Khi thé tich
cua kH8i RBA dat gia i 1on nhat, tinh ban kinh day cda nd theo R.

2Ryi2 w 3 . DT
A.—y—: p~z > ?:JL_|
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85.

86.

87.

88.

Pat 3 vién bi ¢6 dang hinh cau cé cung kich thwéc vao mot cai hop hinh tru
sao cho vién bi thir nhat tiép xdc véi moét day, vién bi the ba tiep xic voi
day con lai cta hinh tru. Cho biét day hinh tru bang hinh tron 16n vién bi.
Goi VI lathé tich khdi tru, V2 la tong thé tich cta ba vién bi. Tinh ti s thé

tich gitta W\ va v2.

MOt hinh tru cé ban kinh day 1, chiéu cao 2. Mot mat cau tiep xuc véi hai
day hinh tru. Ki hiéu 5,, S2 lan lwot la dién tich xung quanh hinh tru, dién

tich mat cau. Trong cac hé thirc sau, tim hé thirc dung.

A. S2=Si\ B.s2= -st\ c.s2=1s,; D.s2=|s,.

Cho hinh no6n dinh S, tdm day la o, goc & dinh 120 . Trén dudng tron day,

ldy mot diém A c6 dinh va diém M di dong. Tim s6 vi tri cla M dé dién tich

tam giac SAM dat gia tri 16n nhat.

A 1; B. 2; c. 3; D. V0 sb.

Trong cac ménh dé sau, tim ménh dé ddng.

A. C6 duy nhat mdt mit cau di qua hai duong tron ndm trong hai mat phéng
cat nhau;

B. C6 duy nhit mdt mat cau di qua hai dwdng tron nam trong hai méit phang
song song;

c. CO duy nhdt mdt mit cau di qua hai dwdng tron cat nhau;

D. C6 duy nhdt mot mit cau di qua hai dudong tron cit nhau tai hai diém
phan biét va khéng cing ndm trong mot mat phang.

Il Gol Y- HUONG DAN GIAI - BAP AN

Goiy - Hwéng dan giai

Cau 35. Xét mat phang (SMN), M, N Ia trung diém hai canh ddi dién cla day,

ban kinh mat cau bang ban kinh dwong tron ndi tiép tam giac iIVIV Sw
dung cbng thirc dién tich tam giac s =pr.



cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Céau 62.
Cau 63.

Cau 64.

Cau 66.

Cau 67.
Cau 68.

Céu 69
Cau 70

A 1a tdm duong tron ngoai tiép tam giac T1CD.

Pii la truc cla dutng tron ngoai tiép tam giac SAB (// la trung diém AB).
Ban kinh mat cau bang ban kinh dwcmg tron ngoai ti€p tam giac ABD.

Tinh R boi cbng thic Aii2= h{2R - h), hodc R = > s (// 1a chén
dwong cao hinh chop, SH = /).
Xcm hwéng dan cau 35.

Ban kinh mat cau bang ban kinh dutng tron ngoai ti€p tam giac can co
canh day bang dwong kinh cua day nén, chiéu cao tuong (ng bang
dwong cao hinh nén.

Ban kinh mat cau bang ban kinh dwdng tron ndi ti€ép tam giac can cé
canh day bang duwong kinh cta day non, chiéu cao twong (ng bang
dwong cao hinh nén.

R2=R,2+ "4— (R, la ban kinh dwong tron ngoai tiép tam giac BCD).

D la tam dwong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Thé hién hinh v& bang mot trong hai céch:
Cach 1: ¢ ladinh thi CA = CB =cs va tam giac ABS can.

Céch 2: s la dinh thi (SAM) Ia mat phéng trung truc ctia BC (A/ 1a trung
diém cua BO). Goi AD la dirong kinh cta dwong tron ngoai tiép tam
giac ABC thi R mit cau bang ban kinh Ri cta dwdng tron ngoai tiép tam

giac SAP, tinh R ,boi dinh li sin trong tam giac.
Tam giac ABC vudng ¢ B, AC la dwdng kinh mat cau.
Ban kinh méit cau bang ban kinh R, cla dwdng tron ngoai ti€p tam giac

ABC tinh Ri bai dinh li sin trong tam giac.



ATsEissa— 1 — —  — IFrinilEgHmig —— . —-——— -
Céau 71. M =- kCH2AB(CH -LAB) ;\2=1iTTAK2.BC (AK -LBC)
Cau 73.Tinh AD vacd ABD = Acb = 90°.
A A . . o . 0 tVi.inc dwong tron tam &, ban

Cau 75. Tam duwong tron ngoai tiép tam giac OAU tnuoc u

kinh -, tdm nay la hinh chiéu cta tam mat cau trén mat phang (Oxy).
2

Cau 76. Tam duwdng tron ngoai tié’p tam giac E)%E ERHB% gbrgng trung binh cua
tam giac can OAiB\ ma OAl- OBl=oc.

Cau 78.  Xem huwéng dan cau 35.

Cau 80.  Xem hu@ng dan cau 64.

Cau 82.  Xem hwéng dan cau 63.

Cau 83. Trong hinh chép déu c6 AH1 = h(2R - h) (H la chan dwdng cao hinh
chop, A la mét dinh cua day)..

Cau 84. Trong hinh n6n c6 hé thtc r1 =h (2R - h), r, h tvong &ng la ban kinh
day va chiéu cao hinh nén.

Cau 87. Dién tich tam giac SAM\OW nhét khi va chi khi sin ASM [¢n nhat.

Cau 88. Xét quan hé hai truc cla hai dwong tron.
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Chuong il
PHUONG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN

|. KIEN THUC VA KI NANG CAN thiét

1. Kién thtc

Toa do cha diém, cla vecto trong khong gian
 Biét hé toa dd trong khéng gian Oxyz, ba truc toa d6 Ox, Oy, Oz, ba mat
phdng toa d6 Oxy, Oyz, ozx. Hé toa dd d6 ciing dwoc viét \a(0,i,j,k), ba

vecto7,y,& theo thi tuv la vecto don vi trén truc Ox, Oy, Oz.
Piém M &y, z) hay M = (x, y, z), ¢c6 nghfa OM =xi +yj +zk .

Vecto u(x,y,z) hay G =(x,y,z), conghta u=xi+yj +zk .

 Biét phép cdng vecto va nhan vecto véi mot s6 vé phwong dién toa dd
(twong tuw trong mat phang).

Biét dién ta mot s6 s kién hinh hoc nho vecto géc o (tir d6 chuyén sang toa
ddé) nhuw :

-V @i hai diém tuy yA, Btac6 AB=0B-0A ;

- Cho hai diém phan biét A, B thi diém c thudc duong thdng AB khi va chi
khi c6 s6 k sao cho AC =kAB, tic la OC-OA -kwv)B-OA) va vi vay
Oc =a - kK)OA +kOB. Ngoai ra diém ¢ d6 thudc doan AB khi va chi khi s8 k
théa man 0 <k <1 Diém ¢ la trung diém clha doan AB (A khac B) khi va chi khi

e St dung thanh thao tich vd hwéng cla hai vecto, md dun cla vecto vé
phuvong dién toa do. Biét tinh khodng cach gilra hai diém khi biét toa do cla ching.

Nhan thdy ngay khoang cach tir diém M(x, y, z) d&n mat phéng Oxy la 4>

dén méat phang Oyz la X, dén méit phang Ozx la iyi; dén truc toa do Ox
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ordauruc Oyla 1777 ,déntruc O:la IITTyi ;dén gbc toa dd o

lajx i +r 2+ z 171

. Biét st dung tich c6 huwéng (hay con goi la tich vecto) cla hai vecto

ur,y,z),uXx\y\z') la vecto ki hiéu [w,w'], hay uAu'. NO cbé6 toa do

*

y a b
,trong d6 (dinh thtic cdp hai g
o oy trong 6 (dinh thirc cap hai) 4 - ab-a’b @b al

b' lanhitng s6); khi u,u' khac & thi vudng goc voi u,u’ va no khac 0 khi
va chi khi ww' khong cung phuong.

Chang han voi ba diém A, B, ¢, \jiB,AC * & khi va chi khi ABC Ia mdt tam

giac, ttc AB,AC Kkhong cung phuong. Khi d6 no la mot vecto khac 6 vubng goc

vii AB,AC .Suyrakhi AB,A C *&,bavecte AB, AC, 'Ab ddng phang (ching

c6 phuong song song véi mdt mat phang) néu va chi néu AB,AC .AD =0.

Phuong trinh cha matpltang

« Si dung thanh thao phuong trinh mat phang di qua diém A0= (x0, 2),
nd c6 dang "i(x-x0)+5(y-"0+C(z-z0)=0, trong dé6 n=(A,BiC)*Q la mét
vecto phap tuyén cta méit phidng va phuong trinh téng quat cla mat phang Ia:
Ax+By + Cz + D =0, vé trai cia phuvong trinh la n.IM, M - (x, y, ), / la mét
diém tay y thudc mat phang.

Biét y nghfa hinh hoc cta suv triét tiéu cta moi hé s trong vé trai phwong
trinh tdng quéat cda mat phang.

) » X z
Biét phwong trinh theo dang chan cia mat phang —+ %+—= 1.
a C
Biét bién luan vé vi tri tvong d6i cta hai mit phadng theo cac hé s6 cla
phuong trinh téng quat cta chling (trung nhau, song song, vudng géc), biét tinh
séc gilta hai mat phéng.
e S dung thanh thao cong thic tinh khoang cach tir diém Mi(x[, y 1 zi) don

mét phéng c6 phuong trinh Ax + By + Cz + D - 013 —
\JA2+B +c
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Phuong trinh ciia duwong thang

X - x(0+at

* S& dung thanh thao phwong trinh tham s6 clia dudong thang : Y =yO0+bt

Ko  (Xo, yo, zq) 12 mOt diém thudc dudng thdng, u = (o.b,c) * 0 la mot vecto chi
phuong cta duong thdng, t la tham s6. Phwong trinh tham sd dang vecto Ia
AgM =Cu, hay OM =0\ +tu.

Khi abc &0, dudng thang trén co phuong trinh chinh tac
X~*0 =y-yo =z~120
a b c
Puwong thdng con cd thé coi 1a giao clia hai mat phing cét nhau

{'Ax+By+Cz+D:O

cung phuong); mot vecto chi phuong cla duong thang nay & n,n'.

« Biét bién luan vé vi tritvong d6i cla hai duong thang theocéc hé s6 cla
phuong trinh tham s6 cla ching (dién ta bang toa do diéu kién vé cac vecto chi
phuong cda chdng véi mot vecto ndi hai diém cla ching) : khi nao ching tring
nhau, song song, cat nhau, chéo nhau, vudng goc; biét tinh goc gilta ching.

« Biét bién luan V& vi tri twong d6i cla duong thang va mat phang theo cic
hé s6 clia cac phwong trinh cla ching (dién ta bang toa do diéu kién vé céac vecto
chi phuong, vecto phap tuyén cung véi mot vecto ndi hai diém thudc ching): khi
nao duong thdng ndm trong mat phang, song song, cat nhau, vudéng goc; biét tinh
goc gita dwong thang va mat phang.

Phuwong trinh ciia mat cau

e S0 dung thanh thao phuwong trinh mat cau tam | Oo, yo, z0), ban kinh
R (>0):(x-X0Y +(y-y0Y +(z-zOf - =0 vabiét rd nguoc lai, phuong trinh
X2+ y2+22~20X-2by-2cz +d =0 la phwong trinh  mat cau néu
a2+b2+c2-d >0, va khi dé6 n6 cdé tam [/ =(«(fe,c), c6 ban Kkinh
R =y/a2+b2+cl-d ;nén nhé rang vé trai cta phwong trinh biéu thi IM2' RT'
trong d6 M ~ (x, Y, 2).

120
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2. Ki nang
. Hinh dung dwoc, phac hoa. v& dwoc nhanh hé toa do gan véi ndi dung cau
hoi (khéng can qua can than, ti mi vi & day bai toan xét trong khdng gian, hinh ve
cht yéu dé gitp hinh dung bai toan).
Vi (lu /. Xat hinh lap phuvong ABCD.A 'B'C'D’

QA (0.00.B-(,u0,D =il ,0.A"- (@0 )
'l'm toa d6 CHU dinh ("

A (1’ 110) : B. (Oi 11-1)1

c@1); D@11

Huwdng dan gidi: Chon D vi hinh 1ap phwong cé >>'

cac mat bén di qua A 1a cac mit phang toa do, C" Ia

dinh d6i dién cta A nén ¢ phai c6 hoanh do cua /?, B
co tung d6 cta D va cao dd ctua A\ Co thé coi cau >'
hoi & cap do "thong hiéu".

Vidu 2. Tap cac diémcotoadd (X Y, z) sao cho -1 <x <3,-\<y <3,-\<z <3
la 1ap clic diém cua mot khoi da dién (16i) c6 mot tdm doi xirng. Tim toa do cua
lam ddi xrng do.

1 1 1

A (0, 0, 0); BQZ@; c.(l, 1,1) (2 2 2y

Hudng dan giai: Chon B vi dé thdy khdi da dién dé la mot khéi 1ap phuong
cO cac mat song song v&i cac mat phang toa do, tdm cé hoanh dd (tung dod, cao dd)

1 = 2. CO thé coi cau hoi & cap do "thdng hiéu".

Vidu 3. Cho dwong thang co phwong trinhx =y =/ - 2

Tim khoang céch It diém A = (1,0, 0) dén dudng thang do.
1 Nl N V2

A-1; B-v2 ; by /3

Hudng dan giai: Chon D vi duong thdng da cho di
qua diém B = (1, 1,0), diém C = (0, 0, ]), tam giac ABC la
tam giac vudng, khoang cach can tim la dwdng cao cla no
(hai canh géc vuéng la 1va \i2 ). C6 thé coi cau hdi & cap

dd "van dung (thap)".

. Nh& ndm chic y nghta hinh hoc cla cac hé s6 cla phuong trinh mat phang,
duong thang, vé trai ctra phwong trinh tong quat clia mat phang... cé thé dién ta
nhanh chdng cac di kién cling nhu yéu cau cua cac cau hoi trac nghiém.
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V1 Ar - IIy +Cz+D Ova
Chang han: Cho mat phang (P) c6 phuong trir li AX - ({oa dé cua

cho biét toa dé hai diém phan biét R s. Biét rang A A n X Xrl',ne mét Dhia
chang khéng théa man phuwong trinh cia (P)i Lam sao biétp, Q 6 cung op

hay khac phia d6i voi (P) ? "
Ta c6 thé dat van dé viét phuong trinh duong thdng R S (chdng han p wong tnn
tham s6 cla dwong thdng di qua A véi vecto chi phwong RS ), xacJilii ~ 0
’ng vGi giao diém | cla duong thang véi (P), tkc 1a dwoc RI - (0 . 0
<» R, s & khac phia déi véi (P).
Ciing trén tinh than d6 nhung c6 thé li luan mot
cach hinh hoc hon: D& y rang goi ri- (A, B,c), J la mot
diém tuy y cla (P) thi vé trdii Ax,+ By + Cz + D = n.JM ,
M=(x vy, z)ladiém tly y : Néu 77.JM dwong hay am

thi goc gilra cac hwéng cia n va JM theo the tw
r . I 1

thuéc 0, U2 hodac thubc —,n . Vay chi viéc thay
_2) V2 ]

toa do cla R, s vao vé trai clia phuong trinh ctia (P): Néu hai s6 tim thdy khac
dau thi R, 'S& khac phia doi voi (P).

- P& tim khodng cach giira hai dwdng thadng d, d théo nhau, c6 thé viét
phuvong trinh mat phang chta d\ song song véid réi tim  khoang cach tir mot
diém trén d dén mat phang d6, hodc timdiém I thudc d, diém / *thudc d' sao cho
1" vubng go6c vai d, d' r6i tinh 11°,

. - Pe tinh kho&ng céch tir diém A dén dwdng thang d, c6 thé tim giao diém /
cla dwong thdng d véi mat phang qua A vudng goc voi d rdi tinh Al hodc tim diém |
thudc d sao cho Al vudng géc voi d roi tinh Al

- Ngoai ra, khi chon phwong an tra 10i cing nén so sanh két qua chon lva thé
hién trén cac di¥ kién d& c6, trén hinh v& da co6, d4 phac hoa, chédng han khi tinh
thé tich khéi, dd dai doan thang,...: khéi Ki nam trong kh&i ¢2 thi thé tich cua k[
khong vuot qué thé tich khdi K2 nd xdp xi bang bao nhiéu phan cla khoi K.2

Il. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP
Sau day trong cac cau hdi trac nghiém, xét khong gian toa do Oxyy

1. Chocac digm M = (1, 1, 1), N= (2, G, -!),/> = (-1, 2, 1). Xét diém O sao
cho MNPQ la mét hinh binh hanh. Tim toa do cla Q

A (2,3 3); B.(2,-3,-3); c.(2,-3, 3); D. (-2 3 3)
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Cho hai diem A - (2, 1, 1), B- (-1, 2, 1). Xét diém A ' d6i x(rng clia A qua B
Tim toa do cla A

A. (4, 3, 3); B. (4,-3,3); c. (3,4,-3); D. (-4, 3, 1).

Chon cau sai:

A Diém d6i xirng clia diém A = (2,1,3) qua mat phang Oyz la diém (-2 13)

B. Diém d6i xtrng clia diém A =(2, 1, 3) qua mat phang Oxy ladiém (2,1-3)

c. Diém doi xrng cta diém A =(2,1, 3) qua goc toa dd o ladiém (-2, -1 3)-

D. Diém d6i xtng cla diém A - (2, 1, 3) qua mat phang Oxz la diém (2, -1, 3).

Chon cau sai:

A Diém doi xirng cla diém B = (3, 2, 1) qua truc Ox la diém (3, -2, -1);

B. Diém doi x*ng cla diém B = (3, 2, 1) qua truc Oy la diém (-3, 2, -1);

c. Diém d6i xtng clta diém B = (3,2, 1) qua mét phang ()yz 1a diém (-3,2,1);

D. Biém doi xirng cta diém B = (3, 2, 1) qua truc Oz la diém (-3, -2, -1).
Cho céac diém/1 = (3, 13,2), B- (7,29,4), ¢ = (31, 125,16). Chon cau ding :

A. A B, ¢ théng hang, B & gitaAvacC;

B. A B c thang hang,c & gitaA va B ;

c. A B c thdng hang, A & gitaBvac ;

D. A B, ¢ khong thdng hang.

Cho cac diem A = (2, 4, 11), B=(3, 2, 0), ¢ - (3, 4, 7). Chon cau ding :

A A B c thang hang, B & gittaA vac ;

B. /i, 5, ¢ thang hang, ¢ & gitaA va B ;

c. /1, 8, ¢ thdng hang, A & gitaB vac ;

D. /i, 6, ¢ khéng thang hang.

Cho céc diém /i :,(1, -1, 0), B=(0, 1, 1). Goi H la hinh chiéu cla gbc toa

dd o trén duong thang AB. Chon céu dung :

A. Diém A nam gilta H va B (va khong trung voi H hodc 5);

B. Piém B nam giita HvaA (va khong trung voi H hodc A);

c. Diém H nam gitta A va B (va khong trung voi A hoic B);
D. Biém //trung voi A hodc B.
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11

12,

13.

14.

15.
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= i-\ 0 3). Xét dlean sao cho

«X n
Cho badiémA=(1,-1, 1),B=(3, 1 2),p - A co .« . tai Ubang 45°.

tr gidc ABCD la hinh thang c6 hai canh day A
Chon khéng dinh ddng trong bén khang dinh sau :

A.c= (3, 4 5); @_- £ =(0, u -2) »

c. C=(5,6, 6); ' D. Khéng c6 diém C nhu thé

Cho hai diém A = (3, 4,2) vaB = (-1,-2, 2). xét diém ¢ sao cho dlém
G =(1, 1, 2) latrong tdm cla tam giac ABC. Chon cau ung

A.C:(1,1,2); B.c =(0, 1,2);

c.c=(1,1,0) D. Khong c6 diém C nhu thé.

Cho ba diem A =(0,0, 0), B=(0, 1, 1), C = (1, 0, 1). Xét diém D thudc mat
phang Oxy sao cho ti dién ABCD la mét t¢ dién déu. Tim toa o cua lem

A. (1,0,0); B. (0,1,0); c. (1,1,0); D. (0, 0, 1).

Chon hé toa d6 sao cho bon dinh A,B,D,A cla hinh lap phuong
ABCD.A 'B'C'D’1aA =(0, 0, 0), B=(1,0,0), D=(0, 1 0), A’=(0, 0, 1).
Tim toa do cla diém c

A (1,0,1); B. (0,1,1); c. (1,1,0); D. (1,1,1).

Chon hé toa d6 sao cho cac dinh A, B, A\ C’ cla hinh 1ap phuwong

ABCD.A'B'CD’'1aA =(0,0,0),B={\,0,0),A’=(0,0, 1), C’'=(l, 1 1.
Tim toa dé cta tadm cda hinh vuéng BCC 'B

A a4 .1.1); B.(I i,1);

Tap hop cac diém c6 toa dd (x, y, z) sao cho W< 1 \W<1 z < 1latéap hop
cac diém trong clia mot khoi da dién (16i). Tinh thé tich clta khdi dé
A 1; B. 2; C.6; E) 8

Chon hé toa do sao cho hinh lap phuong ABCD A'B'CD"' cO A =(0 0 0

c - (2,2, 0) va iam / cuta hinh lap phuong c6 toa d6 (1 1 1) Tim toa dd
cla dinh fi".

A (20 2):  B:(0,-2,2): c. (2,0, 2) hoic (0,2 2)- D (2,2 0)

Cho mét phang (P) c6 phuong trinh | + 0 « o
a b+~~2=Q,abc* 0,vaxétdiém

M = (a b, c), Chon céu ddng :

A. M4t phang (P) di qua diém M ;



16.

17.

18.

19.

20

B. Mat phéng (P) di qua trung diém cda doan OM'

c. Méat phang (P) di qua hinh chiéu cia Mtrén truc Ox e

D. Mt phang (P) di qua hinh chiéu cta M trén mit phang Ozx

Tinh khoang cach tir diém (1, 2, 3) dén mit phéng di qua ba diém (10 0)

01,7, o, {0,3,0). 1
Al; B. 2; C.3; D. 6.
Viét phwvong trinh mat phang diqua diém ~ = (1,1,1)vudng goc voi hai
mat phang X+y -z - 2, X-y +z=1
A x+y+'z =3; B.y +z=2] c.Zz +x= 2; D.2y~z-X =0.
Xét mit phang (P) c6 phuong tr‘mhb—+ —+—=1(ab,c la ba s6 cho trudc
a C

, '‘a b c' A s

khac 0) va diém A = ""2 » C2 mChon cau ddng :

A. Diém A thudc mat phang (P) ;

B. (P) l1a mét phéng trung trec ctia doan OA (O la gdc toa dd);
c. Avao & veécung mot phia doi voi (P) ;

D. AvaO®d khac phia ddi véi (?) nhung khdng cach dau (P).

Xét mét phang (P) c6 phwong trinh —+ b—+ —=1 (a b, c la ba sb cho truwéc
a C

khac 0) va diém A= £4—,—4, c))‘l. Chon cau ding :

A. Diém A thudc méat phéng (P) ;

B. (P) la mat phéng trung truc ctia doan OA (o la gbc toa dd);

c. Avao & vé cung mot phia doéi vei (?) ;

D. A va o & khac phia doi voi (P) nhung khong cach déu (P).

Xét khoi chép tr giac S.ABCD, S = (1, 2, -3), ABCD la hinhbinhhanh  ¢6
AB =b AD =c¢, bTd =30° day ABCD nam trong mat phang c6 phwong
trinh 2x -y + 2z - 3 =0. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD

bey/j be bc42 D. bc

A. B C.
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21.

22.

23.

24,

25.

26.

217.
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Tinh khoang céach tir diém A = (0, 0, 1) dén dwdng thang d c6 phwomg trinh

17:;¢ " B. 2; c. ™ ; D-~N "

Tinh khoang céach tir diém A = (1, 0, 0) dén duong thang d c6 phuong trinh
X—y ~ 11—z

A1 B. 72 : Bt P

Tinh khoang céch tir diém A = (0, 0, 1) dén dwdng thdng  xac dinh boi

i x+y =\
] V6
: B. V3 c. V6 ; D. »
Cho dwong thdng d c6 phuong trinh X =y = z va duong thing i/ xéac dinh
X+y =0
béi 4 . Chon céu dung :
z=0
A. d vad ’trung nhau ; : B. dvad' vubng géc ;
c. d vad’chéo nhau ; D. d va d ’song song.
Xét duong thdng d xéac dinh bai R duong thang d’ xac dinh boi
A . Tinh khoang cach gitra hai duong thang dé.
Z =-1
c. Va ; D.2.
. X 2 L g . =Y .
Xet duong thang d xac dinh boi o1 va duong thang d’ xac dinh boi
y . Tinh khoang cach gitta hai duong thdng do
z =—
A 1; B. yIT ; c. V5 ; D. 2.
Tinh khoang céach gilta dwdng thang X= = 0va duong thang X=y =1
A 1l; c. V3 ; D. 2.



,s>J Xct duong thadng i/c6 phmmu trinh X » V = r va duong thang < xac dinh

o grt=1 U .
biri . inh khoang céach yiwa hai duong thang do

l. -0
A -4: B. 1; c. Vo ; D -L
V3 * VO *

A Xét (lwdng thang iicé6 phwong trinli X —y —z va dirdrng thang i/ c6 phuonit

0.

32

- 1=z + 1 Tinh khoang céch gilta hai duong thang d6
B \I2; c. V3; D. 2

trinh v

A1l
Goi clc hinh chiéu cua duong thang c6 phuong trinh x - y =z trén mat
pliang ()yz 1a duong thang i/ va trén mat phang Ozx la duong thang (/. Tinh
s6 do do cua géc gilra hai dwong thang i/ vai/”

A 30°; B. 45" ; c. 60°; D. 90°.
............................ ] SVRTTRTTTIRTIT ol S I |
XxX-:=0 .
trinh V 2 = 0. Chon céu dung :

A i/nam trong (?) ;

B. d song song vai (P) ;

c. d cat (P) tai mot diém nhung khdng vuéng géc voi (P);

D. i/vubng goc voi (P).

Cho dwdng thdng d xac dinh boi X -y - z vamét phang (P) c6 phrong trinh
X- 2y +z - 1=0. Chon céu dung :

A li ndm trong (P) ;

B. i/song song voi (P) ;

c. (icat (P) tai mot diém nhirng khdng vudng géc véi (P)\

). d vudng géc vai (P).

Cho duong thang d xac dinh boi X - -y - z - 1va mat phang (i) co
phuong trinh 2x +>’-2+1=0. Chon cau ddng :

A (/nam trong (P) ;

B. i/ song song Vvai iP) ;
c. i/ cat (P) tai mot diém nhirm» khéng vudnggoc

d vubng goc voi (P).

voi (P)\

127



59.

36.

37.

38.

39.

40

41.

128

Xct mat phang (P) ¢6 phuong trinh —h—H— =1 AN cho truwéc
, a b c
ac 0) va dwong thang d xac dinh boi ax - by - cz.Chon cau dung :

A. d ndm trong (P) m

R- d song song voi (P) m

c. d cat (P) tai mot diémnhung khéng vudng goc voi (P) ;
D. d vubng goc voi (P).

Cho hinh lap phuvong ABCD.A 'B¢c 'D Xét trung diém p cla canh BB ’va
trung diém Q cla canh A'D Tinh s6 do do cla goc giita hai duong théng
AC’\aPQ.

A. 60°; B. 45° ; c. 30°; D. 90°.
Cho hinh 1ap phuvong ABCD.A 'B'C'D\ Xét trung diém Q clia canh A 'D Tim
diém p thudc dudng thdng BB ’sao cho hai duong thang AC\ PQ vudng goc.
A. Biém B'\ B. Diém B ;

c. Trung diém cla BB'; D. C6 hai diém p.

Cho mat phang (P) c6 phwong trinh \3x - y + 3z - 13 = 0 va hai diém
A=(5,37),B=(-2, 4, 2). Chon cau dung :

A. Buong thdng AB ndm trong (P) ;

B. Bwdng thang AB song song véi (P)\

c. Buong thdng AB cét (P) tai mot diém ndm trong doan thang AB ;

D. Buong thang AB cét (P) tai mot diém ndm ngoai doan thang AB.

Tim toa dd cla hinh chiéu cta diém A = (1, 2, 3) trén mat phdng cé phwong
trinh x + y + 2 - 3 =0.

Cho diém J = (2, 1, 1) va mat phang (P) c6 phwong trinh X +y - z + 1=0,
Tim toa do cta diém J' doi x(rng véi diém J qua (P).

A (213, ~ 8 (05 ¢320; o (310

Xét giao tuyén d clGa hai mat phdng c6 phuwong trinh theo thr tw la

2X -y +z+1=0,x +y -z -2 =0. Tim s0 do do cla goc gitra d va truc Oz.

A.0°; B. 30°; c. 45°; D 60°

Tim s8 do do cta goc gila dwdng thang i x )(/) va duong thang -
z y =z

A. 90°; B. 30°; C.45°; D. 60°



41

46.

Cho dwng thang d di qua hai diém (1, 0, 0) va (0, 1, 1) va duong th:

di qua hai diém (0, 0, 1) va(l, 1, 0). Tinh cosin cla géc (gom gita 0 m£
gitta d va ci\ 2
Al B. 0: ©Ccr3 * D-1

Cho dwdng thadng d c6 phwong trinh X y —2 va mat phang (P) chta hai

duong thang song song |* =“=1va =  Tinh sin cla géc gitta d
va (P).
A -L: B.-i: c. -L : n

73, N D s/3 VT

Xét giao tuyén d cla hai mat phang c6 phuong trinh 2x~y +z - 1=0

X-y-z+ 1=0. Viét phvong trinh hinh chiéu vudng goc cla d trén mat
phang Oxy.

A z=0 2x- 3y=0; B.3-=0;

c.3-2y=0, 2=0; D.z=0, 3x+2*=0.

Cho t¥ dién ABCD. Goi M la trungdiém ctia AB, N la trung diém ctia CD. V6i Kk
la s6 cho trudc, xét diém p, diémQ sao cho AP = kAD, BQ =kBC. Goi/la
trung diém cta PQ. Bé chitng minh | thudc dwdng thdng MN va xét xem cd phai
IM =k IN, hady chi rd cho sai trong cac budc chitng minh tuan tw sau :

A. o la diém tuy y thi AP - kAD <>OP =(I- k)OA +kOD, tuong tu

BQ=kBCoOQ =a-k)OB +kOC;
n OP+ OA+OB Oc +0D
B OO0k ‘

c. Oi=(@-k)OM +kON, tr d6 / thudc dudngthdng MN\

D. Jn =KIN .

Tim dudong thdng cdt va vudbng goc voi hai duwong thang xac dinh
X =-\ R !X :\

< va |

y +z =0 [y-2z =0

A.Truc Ox ; B.TrucOy; c.TrucOz; D.puvong thangX="=2
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47.

48.

49

50

51

130

Cho duong thang (i c6 phuong trinh x-7 =—=z dwong thang d c6
phuong trinh tham s6 x =t,y =-2/ +2,2 =/-1, Chon cau ddng :

A. C6 dung mot duong thadng cat va vudéng goc véi cdd vad';

B. Khdng c6 dwdng thang nao cét va vuéng goc voi cadvad ;

c. C6 vo s6 dudng thang cat va vudéng goc véi cadd vad ;

D. Cé dung hai duong thang cat va vudbng goc voi cadd vad .

S W (220 220
Cho hai duong thang d va d *xac dinh boi < y+1= G Va i X - .yT}ZLP
Chon cau dang :

A. C6 dung mot dwdng thadng cat va vudng goc véi cadvad ;
B. Khéng c6 duong thidng nao cét va vudng goc vai ca d va d A
c. C6 vo s6 duong thang cét va vudng goc véi cd d\hd'\

D. C6 dung hai duong thdng cét va vudng goc véi cd d\ad\

- \ v 1 7 - 2 = \Z = O \ fZ = 1
Cho hai duvong thang d, d 'xac dinh bai [X+y =2 va ix- y=0
Tim dwong thang cat va vuéng goc voi cd d va d

j_:_=O =o = X =\

A ) B. < c. < D. <

>em© = - y=z

Chon céu dang :
A. QuY tich cac diém céach déu hai truc Ox, Oy la mdt mit phang ;
B. Quy tich cac diém cach déu hai truc Ox, Oy la mot duong thang ;
c. Quy tich cac diém cach déu hai truc Ox, Oy la hai dudng thang ;
D. Quy tich cac diém céach déu hai truc Ox, Oy la hai mat phang.

. N 2 \ , . ,. X -\ =0 x+1=0
Cho hai dwong thang d va d ’xac dinh bai va

z=0 2=0

Chon cau dung :
A. Quy tich cac diém cach déu hai dudng thang d6 1a mot mat phang m
B. Quy tich cac diém cach déu hai dwdrng thidng d6 1a mot dudng thang ;
c. Quy tich cac diém céach déu hai dwdng thadng dé 1 hai dudng thang ;

D. Quy tich cac diém céach déu hai dwdng thang dé 1a hai mat phang.



52. \ Cho hai dudng thang d va d *c6 phuong trinh |Y=8 x =0

53.

54,

55,

56.

v =-1 a|z=1°TIMauy
tich cac dlcm trong mat phang Oxy cach déu hai dudng thang do.
A. Duong thdng vz = B. Cép duong thdng jz=0 va iz=0
X=-~y

c. Bimgbctoadd 0 ; D. M&t phang Oxy.

Chon céau dung :

A. Quy tich cac diém cach déu ba mat phang toa do la mét tia (tkc nia
duong thang) ;

B. Quy tich cac diém cach déu ba mat phang toa do 1a mot duong thang o

c. Quy tich cac diém cach deéu ba mat phéng toa do 1a bén duong thang o

D. Quy tich cac diém cach deéu ba mat phang toa do la tdim duong thang.

Chon céau dung :

A. Quy tich cac diém cach déu ba truc toa do Ox, Oy, Oz la mot tia (tirc nira
dudng thang);

B. Quy tich cac diém céach déu ba truc toa dd Ox, Oy, Oz la mot dwong thang ;

c. Quy tich cac diém cach déu ba truc toa do Ox, Oy, Oz 1a b6n dwdng thang ;

D. Quy tich cac diém cach déu ba truc toa do Ox, Oy, Oz latam duong thang,

Xét mat cau c6 phuwong trinh X2+y2+2z2- 4x +8y- 2z2-10 = 0. Chon khang

dinh ding trong bdn khang dinh sau.

A. G&c toa dd o = (0, 0, 0) ndm trén mat cau ;

B Géc toa dd o = (0, 0, 0) ndam bén trong mat cau nhung khéng phai 1a tam
mat cau ;

c. Gbc toa dé o = (0, 0, 0) la tdm clGa mat cau ;

D. G&c toa dd o = (0, 0, 0) nam bén ngoai mat cau.

Cho mat cau (S) c6 phuong trinh X2+y1+z2- 2x-4y +2z+2=0 va cho

mat phéng (?) c6 phuong trinh 2x+y-2z-3 =°- chon khidng In ung

trong b6n khang dinh sau.

A Giao cad (S) va (P) la mot doan (hdang cé hai mat phan biét;

B. Giao cua (S) va (P) 1a mot diém.;
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o7.

58.

59.

60.

61.
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c. Giao cla (S) va (P) la tap rong ;
D. Giao cua (S) va (P) la mét dudng tron.
Cho mat cau (S) c6 phuong trinh X2+y 7+ - 2x+4y 42+5 0 a mat
phang (P) xéac dinh b&i z = 4. Chon cau dung :
A. Giao cuta (S) va (P) la hai diém phan biét;
B. Giao cla (S) va (P) la mot diém ;
c. Giao cua (S) va (P) latap rong ;
D. Giao cua (S) va (P) la mot dwong tron .
Cho mat cau (S) c6 phuwong trinh X2+y2+z~- 4x -2 v+4z 0. Viet
phuong trinh méat phang tiép xc voi mit cau tai diem A/" 0 J 1> )e
A + v=0; B. 2x+ y-1 =0;
c. x-2y-3 =0; D. x+2y —2z+1=0.
Cho mat cau cé phuwong trinh x2+y2+z2-4x-2y +4z=0 va diém
A =(>/3,>/2,-1). Chon céu dung :
A. Qua diém A cd dwdng thang khong cdt mit cau tai diém nao va co dwong
thang c&t mat cau tai dang mot diém ;
B. Qua diém A moi dudng thdng déu c6 diém chung v&i mat cau va néu co
hai diém chung phan biét thi mot trong hai diém do6 la A;
c. Qua diém A moi duong thdng déu cdt mat cau tai hai diém phan biét
khac A nhung A khdéng phai la tim mat cau ;
D. A latdm cla mat cau.
Gho mat phdng (P) c6 phuong trinh X- 1= 0 va mat phédng (P ) c6 phuong
trinhy - 1= 0. Xac dinh quy tich tdam cac mat cau tiép xuc vei (P) ti€p xuc
vei (PY).
A. Quy tich 1a mat phdng c6 phuong trinh X =y =
B. Quy tich 1a mat phang c6 phwong trinh X+y - 2=0
c. Quy tich la hai mat phang cé phuvong trinhx=yvax+y - 2 =0-

D. Quy tich 1a hai mat phang c6 phwong trinh X =y va X +vy - 2 = 0 trir
duong thang cé phuong trinh X - y = 1.

Cho mét phang (P) c6 phwong trinhx+y~2z~& - (\

no AR A S .
pHucyng t‘r‘|n7h X -y L\!z,*J?\: N Yéc dinh dUVtICer %/Sa‘]ma’t phaipg EP )90
xdc vai (BY\V tiep xdc voi (B?). NCI tam cac Hah §af, teb



A Quy tich 1a mat phéng c6 phuong trinh X+y - 2z- 8=0
3 Quy tich 12 mat phang cé phwong trinh x+.y-2z + 8 = 0-
¢ QuY tich 1a hai mat phang c6 phuong trinh x +y-2z= +8 e
D Quy tich 1a mat phdng cé phwong trinh x+ _y-2z-4 = 0.

& Tim toa do tam mat cau di qua cac diémo =(0, 0, 0),A=(a,0,0) B= (O b 0)
t ={0.0,c), (& b, clabasé cho trudc, abc *m0).

A.(-9,-B,-c); B. (a,b,c); C. §2&2| ) D. KB%@]'

63. Cho hai diém A - (a, 0, 0), B = (0, b, 0) (&, 6 la hai so cho trudéc /6 * 0)
Xac dinh quy tich tdm cac mat cau di qua A, B va goc toaddo 0 = (0 0 0)

. -+ f=1 ,
A Pbuong thang xac dinh béi ¢ b B. Mat phang ——=1'
z=0 a
=2
c. Diém - -0 D. Buong thing xac dinh boi - 2
2" 2 6
' 2

64. Xét hai diem A = (ti, 0, 0), B = (0, a, 0) (a la s6 cho trudc, i/ ~ 0). Tim toa
dd tam cla mat cau di qua A, B, goc toa dd o = (0, 0, 0) va tiép xdc voi mat
phang (?) c6 phuong trinh X+y - 2a = 0.

A (a a, 0); B. (a a -1); c. (a, , 1); D. [~,7,0 .
22y
65. Tim toa d6 tam clla mat cau di qua cac dinh cua t& dién OABC, trong do
o =(0,00M =(1,0, 1),6 =(0, 1, 1),c = (I, 1,0).
N B. cM ot p i
v3* 3’ 2 2 2 47474 23’4

66. Cho mat cau (S) c6 phuong trinh X2+y2+z2- 2x =0 va mat cau (57 c6

phuwong trinh X2+Y2+2z2~2x +z =0 . Ki hiéu / la tam cua (S), i 'la tam cuta
*(S’). Chon céu dung :

A./nam L’ﬁnngoai mat cau (5 ¢ B /' ndm bén ngoai mat ciu (S) ;
c. Buwong thang //’vudng géc véi mit phang co phuong trinh 2=1;
D. Khoang cach //’béng 2
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ll. Gdl Y - HUONG DAN GIAI - DAP AN

Goiy - Hwdng dan giai

Cau 5.

Cau

Cau

134

6.

8.

9.

10.

14.

15.

18.

20.

Ac - (28, 112, 14), AB = (4, 16, 2). Ta thdy AC =1AB nén B & gilta A
va ¢. Ta khong nén giai bai toan bang cach viét phuong trinh duong
thdng AB rdi thir xem toa do cla ¢ c6 théa man phwong trinh do khéng,
vi qua dai va roi con phai xét xem c6 phai B ¢ gilta A va ¢ khong.

~AB=(1,-2,-1 1),AC =(1,0,-4). Dé thdy hai bd ba s6 d6 khong ti I do
toa do6 thr hai cua AB Kkhong triét tiéu nhu toa dé th¢ hai cia AC.

Cling khéng can phéi tht AB, AC -£06, vi qua dai.

Do OA, OB khoéng cung phvong va OA.OB <0 nén AOB tu (vé hinh
cling doan nhan dwoc) do dé chan duong cao AH cua tam glac AOB
phai & gilra A va B. Ciing c6 thé tim toa d0 cta H (giao cla dwong thang
AB v&i mat phdng qua o vudng goc véi AB, hay tim diém H trén dwong
thdng AB (viét phuong trinh tham s6 cla dwong thang AB sao cho OH
vubng goc véi AB) nhwng dai.

vé hinh hoc c6 thé thdy c ton tai va duy nhéat ; dé y rang AB - AD va

AB, AD vudng goc nén diéu kién goc & ¢ bang 45° kéo theo DC = 2AB

va suy ra A dang.

Néu cé ¢ dé G latrong tam tam giac ABC thi theo cong thic tinh toa do

trong tdm tam gidc ta phai suy ra ¢ = (1, 1, 2), n6 trung ve@i o, Vo Ii.
Nhin lai thi thdy A, B va diém (1, 1,2) thang hang !

Dé thdy céac canh cla tam giac ABC bang \f7 nén diém D = (a b 0)
phédi thda mén a2+ (b - 1)2+1=2, (a- )2+ bl+1=2,a2+bl=2,
Dodéa- b=1

A’ ddi xtrng v6i ¢ qua / nén A'= (0, 0, 2), dudng thang AA ’tring véi

Oz, cac mat phang cla cadc mit bén chira AA ' phai la cdc mat phéng toa
dd Ozx, Qyz, suy ra chon c.

Hinh chiéu cia M trén mit phdng Ozx c6 toa dd (a, 0, ¢) thda man
phwong trinh da cho.

Pé y rdang OA cat (?) tai trong tdm cla tam giac tao b&i cac giao diém
clia (p) v&i ba truc toa do.

DE y dién tich hinh binh hanh la bcsin 30°.



ciu 21" Cocnniaihuié "b%n&'ghf%oiac:hrﬁ i SPIeROAINRY thang SN
/ = (1, 1, 0 sao cho Al =(1, 1,1- 1) vubdng gbc v&i vectochi phironé
(0,0, 1),suyrai=1nén/- (1, 1,1); cach nay dai hoii!

Cau 22. d di qua diém B =(0, 0, 1), difm ¢ = (1, 1, 0), tam gidc ABC vudng tai A

AB-4T,5C= 1nén dudng cao AH=
mJi

Cau 23. Khoang cach do bang dudng cao cla tam giac déu canh bang yfi

Cau 25. Hai dvong thang d, d' song song.

Cau 26. Poan thdng néi (0, 0, 1) voi (0, 0, -1) 1a dwdng vudng géc chungcla
d, d\

Cau 28. Mat phéang cha d va song song véi d' co6 phuong trinh X +y - 2z =0,
khoang cach tir diém (1, 0, 0) dén mat phang do6 bang -j=.

Cau 29. dvkd' song song, doan no6i diém (0, 0, 0) v&idiém (0, 1-1) la mot
dudng vubng goc chung cta d va d'.

Cau 35. Chon hé toa d6 (A,AB,AD,AA") thip =(1,6, i), Q=(0, i, 1). T

do PO :gfu -1, con AC'=(l, 1, 1) nén PQ.AC’=0.
2 2
Cau 36. NEu da giai bai toadn 35 trén thi chon ngay c. Néu khong, van xet he toa
dd nhuv trong bai 35, goi toa do cla diém p trén duong thang BB a

p=(, 01 thi PQ=(-1,1-/]. N6 vubng géc vé6i AC - (1,1,1)

. 2 ,
khi va chi khi PQ.AC'- 0,tec la -1 + — + 1 sutra 1 2

Ciing c6 thé viét phuvong trinh mat phédng qua Q vuéng goc VOl dv ¢
thing AC'l1aX+y - - +z- 1- 0thi /Ma giao cla mat phang d6 \OI
duwdng thdng BB ’nén trong phwong trinh dé chi can cho X- Uy

1
suyraz= —.
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Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

136

n- (13, -1, 3) la mot vector phap tuyén cua (p), i la mot diem tuy y cua
(P) thi gia tri cta vé trai ctia phuong trinh cta (P) tai A va *9jR theo thir
tw 1a n'.0 >0, niB <0 nén go6c gilra cAc hwéng cua « véi A 1a nhon
(ké ca goc 0), vai 1B lath (ké ca goc bet), suy ra hai diém A, B & khac
phia doéi véi (P).

Fhi xem trong 4 didm da cho toa #6, HigM nao co toa dd ”]‘.:e’a mérf
pHuong trinH si3t phiang @5 cho, neu £ Rdy tht xemxvecto ndi A VGi
diém d6é cb cac toa do ti 1é voi 1, 1, |) (vecto phap tuyén clia mat
phang)khdng. Loai ngay B rdi thdy ngay D théa man. Cling c0.thél tim
toa do hinh chiéu : giao cia mat phang da cho VOl wong t ang J qua 4
vudng goc véi mat phadng dé (né cé6 phwong trinh tham so X 1+t
y=2+tz- 3+0-

Th xem trung diém cta JJ' c6 toa dd thda man phwong trinh mét phang
khéng va thir xem toa dd cta JJ ' co ti I véi (1, 1J—1) khong.

Ciing co thé viét Jf= (jc y, z) va dién ta bang toa do hai dieu *JJ
co toa doé ti 1é voi (1, 1,-1), trung diém cua JJ thuoc (P) roi giai he hai
phuwong trinh do.

Tich vecto cia n —(2, —, 1) véi «'=(1,1,—1) la vecto (0, 3, 3) nén co
thé chon mot vecto chi phwong clad la u- (0, 1, 1). Tlr d6 gbc gitta d
V@i truc Oz bang 45°.

(P) di qua cac diém (0, 0, 1), (0, 1, 0), (1, 1,0) nén cé mot vecto phap
tuyén la (0, 1, 1) (C6 thé dung hinh vé dé thdy nhanh chdng diéu nay).
Khi z gitta hai phwong trinh d6 (chdng han thay z = -2x +y + 1t
phuong trinh thr nhat vao phwong trinh thé hai) thi dugc 3x - 2y =0 :
dé la phuong trinh mat phang chra d vudng gdéc véi Oxy. Cach khac :
dat X = 21thi tr hai phwong trinh da cho. tinh dwoc,y = 31, z= 1- Mic

la d c6 phwong trinh chinh tac P i—ll ; tlr d6 mat phang chia d

vubng goc véi Oxy c6 phwong trinh —= —
2 3

Chi sai & budc D khi k khac 0, vi tir déng thic & cau ¢ thay 0 bing M
suy ra MI =kMN.



cau 46.

A h

Cau 47.

Céu 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.
Cau 52.

Cau 55.
Cau 56.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.
Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

DPé y rang hai dwong thdng da cho 1a hai dudne thang kh'

nam trong hai mit phdng song song véi mat phang Ov'7 rTiin

J Phang J g phang S acung gat tre ()x
b6 y rang d. d' la hai duwong thang khac nhau, cat nhau tai diEm M n A
va khoéng vubng goc vai nhau . ")

Pé y rang d va d' 1a hai duong thdng song song (nam trong mit pha

d nam trong Oxy d' song song v&i Oxy, d va d' khong cung phuont!
nhung clng cét truc Oz. [

Né&u hinh chiéu cta diém M trén mit phang Oxy la p thi Mcach @@ h m
truc Ox, Oy ciling cé nghTa la p cach déu hai truc d6. Ciing c6 thé tinh

toan hon : khoang cach tir diém M = (x, y, z) dén truc Ox bang yiyl+z2

va dén truc Oy bang yjX2+z2.

Pé y rang d va d' song song.

V&I diém M(x, y, 0J, xét hinh chiéu cta nd trén truc Ox thi dé thdy

khoang cach tir M dén d bang yj\ +y 2 va xét hinh chiéu ctia M trén truc

Oy thi thdy khodng cach tir A/dén d' bang \f\ +X2, suy ra M thubc quy
tich khi va chi khi X =y,z =0.

Do -10 <0 nén do6 1a phuvong trinh mat ciu va o nam bén trong mét cu.

Tam cla mat cau la/ = (1, 2, -1), ban kinh bang 2, khoang cach tir /
dén mat phang bang 1

M3t cau cé tam / = (2, 1, -2), mat phang can tim di qua M va c6 vecto
phap tuyén IM = (-1, -2, 2).

Gia tri cloa vé trai cha phwong trinh mat cau tai A la s6 am nén A nam
bén trong mat cau.

Diém (x, y, z) thudc quy tich khi va chi khi [x- 11=\y- 11* °'

Tam mat cau la Oo, >0 ZQ thi [x0+ "0- 2z0- 6] = Y0+ "0- 2z0-21 suy ra
2{xq + MO- 2z0) -6 -2 = 0.

Mat cau dé ngoai ti€p mot hinh hop chi nhat nhan o va diém (a, b, ¢)
lam hai dinh d6i dién.

Mt cau phai cit mat phang tiAB theo dudng tron dwdng kinh AB,
duong tron nay nhan trung diém AB lam tam.
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Cau 64. ip) la mit phang di qua diém C = (a. a, 0) thudc mat cau, (P) cét
vudng g6c méat phang' Oxy theo duong thang qua ¢ vudng goc VOi
dwong thang oc, nén tdm / cla mit cau phai thudc dwong thang OC.

Cau 65. DE y rang xét hinh 1ap phuvong “ngoai tiép” t¢ dién déu da cho (khdi lap
phrong tao bdi cac diém (x, y, z), 0<X<10<y <10< 2" 1) thi mat
cau phai la mat cau ngoai ti€p hinh lap phwvong d6. Hodc néu da biét
trong tdm cla t& dién déu cach déu cac dinh clda no6 thi cling dé thay.
Hodc c6 thé viét diéu kién tdm cach déu 4 dinh, cling dé giai !

Cau 66. /—(1,0,0),/’= (1, 0, —) nén thdy ngay ¢ ding. Dé thay D sai, va do

gia tri cia vé trai moi phwong trinh mét cau tai tim méit cau kia déu am
nén A va B déu sai.

Bép an

sy Pap  Mic ) oF M . P& M

“A s o cau 0 Tao cau 7 g
1 D 2 23 D 3 45 D 4
2 D 2 24 B 2 46 A 3
3 C 2 25 D 2 47 A 3
4 D 2 26 D 3 48 C 3
5 A 3 27 B 1 49 C 3
6 D 2 28 D 3 50 D 3
7 C 3 29 B 3 51 A 3
8 A 4 30 c 2 52 B 4
9 D 3 31 D 2 53 C 3
10 C 3 32 B 2 54 c 3
11 D 2 33 A 2 55 B 1

12 C 2 34 D 2 56 5

13 D 2 35 D 3 £ 3
14 C 4 36 c 4 53 B 3
15 D 3 37 ¢ 3 b3
6 C 2 38 D 3 M e 3
17 B 2 39 B 3 60 D 4
18 D 3 40 c 3 o1 D 3
19 C 2 41 D 2 62 C 3
20 B 3 42 C 3 63 D 4
yl C 3 43 B 3 64 D 4
2 b 3 a4 ¢ ; 65 B 3
LedT C 3
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